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: Mo coexiste con una ma por demostrar era, conseeuencia de alguno de
sas. de las cuales una Coexu;;rte y f.)tl:L 11h;mt--.m:‘i ¥ que de no admitirla, el mismo axioma debia ser rechazado.
tercera, no coexisten entre.sl, bard .1_%:3- %ﬁiu;;{ ..mn conocido $2.—Los légicos, y sobre todo los matematicos, han tr

Sorprende la semejanza de este ﬂ’fl;)';‘lmd&wm tado en varias ocasiones de definir la pal
de los matematicos, en el ‘:'111‘3% de la igualdad. cir, de senalar los caracteres que una proposicién ha de te-
una tercera, seinfiere la igua . hos. es deecir. ceneralizacio- ‘ ner para declararla axiomética, una de las definiciones pro-
bos son axiomas 131"3’1mm]e}1te (.1,10}:::“;:9 aﬁ'ran?ﬂ de una cla- i puestas y que adquirié Lastante bog
nes inductivas de la experiencia, € s

los axiomas,

-
abra axioma, es de-

4 para ser adoptada en
3 e . yboras diddc '1.:‘ g g a2 gjo ) - K 41O 48 S verd: g _f’
le G1no convenirle; en los axiomas Cl 'bl:lfl" diddcticas, t_"' la que sigue ‘Lub—dllumdb son verdades
adic e puede O : Ay evidentes por si mismasy que no tienen nece
se un predicado cluL}P ido reconocida cierta por concordan- por sim 1Ue no tienen nece:
= il a s1d0 2L =
a afirmacion ha s

m. 1 T s =
% Y - e A N1c1012 dolece desde 1
tados 1 : {a en la proposicion siguiente, 4 pesal Pl defin e
sal. No lo serfa en la propos

ego de redundancia, pues
e l . los axiomasde que hablamos. evidente por st m ismo, no signiﬁca otra cosa que no tener necesi-
Il F]eue (.OI? H ‘E'(JTI una tercera, tienen dad de p,.z{.‘;b(;, por _It'_»' (“ll?ll m uchus‘ autor
Dos cosas que tienen CI‘BJ)_-'EE]- ifjldf:ni&a e o e i o coe o
entre sila misma relacion. NI en es

na lt'.dﬂ('.(‘. 61} mas conv . -
re Si

£5.¢ dtel ..I\'-, =01 d“_le‘it-, ngr

G = z i1

€s con buen consejo
mera parte, 6 le han dade
diciendo que los axiomas son
verdades que se admiten por s6lo su enunciado,

t nullo, como el Nota

s oy e - Parece, DBes, que en el 4nimo de
En resumen, tanto el Dict: 1

L D £ I L 5 ] ipi Fund: l'lE‘nt"Ll de
uﬂd&n ser a.-dﬂ Ot ‘:!.-'].US como pi 1“(‘.1[)[0 tllnddl €
noLece, 1 1 iawd B0 1,8 A9 A SR Ao

la deducci6n, pues en realidad de Ll . ufl i
b ho, peto.nnua OO DASTIIRG it 3 a al dictado de axioma, siendo por
dfE : ¢ ; este es el principio de la : ; S DI r e e s SRR Fiaan =
- Sl tanto esa circunstancia la apital y caracteristica de la con-
axioma que les s > ¢ : e
_axiomaq la Naturaleza. =g notacion del nombre,
uniformidad de la Nat : .'-3"’7

los que han tratado de de-

s ~ finir'la palabra axioma, ha prevalecido 1a idea que el ser cier-
ad vienen & expres

verdad vienen & €

ta una-proposicién por sé6lo su enunciado,
te para hacerla acreedor

Para juzgar tal aseveracion examinemos ]

as dos proposicio-
nes signientes: primera:

‘toda proposicién evidente POTr simis- sk
d.es.un axioma? segunda: itodo axioma es una proposicién
GAPITULO IV. : - evidenfe por si misma?

; AMOSTRACION. ! Sporsiwisma? o
TEORIA DELOS AXIOMAS Y DE LA DEMOST Hay muchos que no vacilan en conte

star por la afirmativs,
4 la primera cuestion.

Tal opinién es inexacta, 4 ser verdade.-
r'a esa opinion, dos y dos son ciatro,
las sumas de

ia matemadtica y

= —*I I Eh o lll(_ axiom t( ma lc a la clenc
y 6] aa o

; ] 1\1 =, t iy 1) ex E (_] 2%, 1 oy 1 e g

a_( eometri ues u 1({ ) el gran mate

e 4l LA
SRR 16 algunas proposiciones fun

mético de la antigiiedad, formu
damentales d4ndoles este nnlmhl[e: Sammeit e
: san le at 3 :
i Jos los que la emples
sin que todos 1o

una y dos son tres, y todas
antidades cortas, que podemos hacer de
moria y con gran facilidad, serian axiométic
plicaria en extremo el nimero de axiom

me-
as, lo cual mulfi-
as, siendo asf que és-

es usada muy 4 menudo

tos han de ser en corto nimero.
ytaciomn. s onifica digno. sugirién-
11”1&‘--1’ ‘va de una raiz griega, que significa digno, sug
Se deriva de una raiz grie ionas de fe. que
et s proposiciones son fan dignas de fe.q
8 IO :

Serfan axiomas también to-
es llamadas por Bain pProposiciones
verbales que expresan juicios comprensivos.
dose asi que tale : . fundamento 4 otras. para que el predicado est4 ya afirmado 0 neg
basta hacer ver que sirven de k?:l.di{q ; sujeto: la luz alumbra,
ipso facto estas Gltimas sean admiti ;..E-)u 2 R L s,

das aquellas proposicion

Y enlos que
ado en la enunciacién del
el fuego quema, el calor calienta, dos
0 es tres, dos no es cuatro, dos ng es cinco, y asf hasta te-
viomas. demostraba ner tantas proposiciones negativas, cuantos sean los nimeros,
; haber formulado los axiomas, e ] LTy ;

tria, después c e S . por diversas reflexio- por tanto serfa infinito el ntimero de
los teoremas geométricos haciendo ver, e

05 LEVLC Lo 3

x re- sicién de este género se calificara do
tificios gr s, que el teore : :
uxiliadas por diferentes artificios g1 aficos, g
nes auxiliadas

-{ procedia Huclide
Justamente asi procedia E

axiomas, si cada propo-
axiomdtica.
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: ra parte, la 1';5-\"1df':nciu de una proposicion (lepend\e’, me_i:?
s d intrinseca, de lo familiarizados que estame_::-,’
e "m'df‘) *dl'nd qu.e- 1'épeti1nns diariamente llega & s_el
C‘“_‘ = t(ﬂi‘:f:d:via. una proposicién falsa, pero lque se tie-
m—ldm%t:i‘el:":cifllega a ]lmrecer evidente si lus_ §311i1'1t11s i:;l;i
;I?t lejill 4 ella. Con dos proposiciones de la mlsmat nap:ieen,el
o . ismas pruebas, ¥y que, por lo tanto, posee
que tienen las mismas p1 }ll-?bdlbi} ¢]| L i
mi.s o gradr.: dj} Lx?::l(uil\“lika:ll;(l:t(r pn]r solo su Pnuncia‘doi
A ;l :ntr;a a p'esar de ser de la misma natura]ez‘t{.
Inientmlﬁ:ﬂidz g;.ino!después de comprobada. Tan )\il}da(éi;f
et - cuatr no decir que 2789 y 68:
es decir que dos y dos son cuatro, come
Soi‘fzf.'?ﬁlencia no es mas que el tltimo grado de l]l ;et;te;zi
& . Sl A4 2 i ; ; > : _
[ es ._uﬁ,esmdo_ subjetivo de nue ;t Ll” a; 111):111:1 : dcie. 11::}1:; ;@Sicmm
i vé ijimos. de la sencillez de ;
i’n‘e . mtT:;(zj .tl-:ndll';,abituad{ns a ella, que 11@5:;:_‘ & ser_nos dia_b:
2 d('? e lguier adulto instruido, son e\'ldonte_s to af:»
P'ﬂihm"l P‘jlg(i‘{‘; jde l.as tablas de sumar y df" 1‘_'11_11111)_11(:3]1{-’»
ld? e y lo son para el nifio que las esta uplea}dlenc :
171'1_“?““'&5_; ‘(_}':iz‘]:“]?l ('Jr;.(-.ne‘m. ni para el palurdo 4 d’Ui{?I} sl as(ig?-
d‘--’_ 7 e v siete son dieciseis, no os creerd desde lueg J.._<
T ‘lui nlml::;::ham .Vllf}:‘jtl‘ﬂ.l aserto ya sea contando con los
sino que co :
di[FliJ:u%t-Lﬁtn(llul?‘:li]]1:‘1]){(1! :1 una proposicion, de I)l'j 'hl‘lidllf{(i‘\
in(':n:p.m'al“ue. por decirlo asi, 4los hdbitos del espiritu,

' por axiomiticas; asi
“has proposiciones pasen por axiomaticd
sa de que muchas propos

= L = [ 125, s = i asl
1. acic B
5 CcO 1 e ] mes V
= (e con l g Ssu ersticiones 1 =
S UL (d. 2 CL d

il6sofos, ¢ "0PO-

ha pasado durante siglos, entre sabios ¥y hl.mof_l_m,v(((;1111_1)111;1;0,

‘L"l - 4 1e parecieron evidentes 4 los antxg_um_. \ 1 >

Sl ‘J‘_ E ‘tirlas, se tuvieron por indubitables, y no i ;

2 d‘-’_ ]‘t 1“ g '-;u.l.?.a_rumfatJ&Ls. Tales fueron, entl‘f? (th‘nf’:

it P“T %?:Ll:ll’ti‘-do .121.7\':1{.111'11!97.& al vacio, desmentido pox
el supuesto _ a ]

& ]l ) (8 Cce el supuesto 'IE 10 []Uf nin
1 f I'1 s '[ es 1)11]1( ae =
uo ae > 2y

£ e
»rpo puede obrar donde no estd, que sumergio e,n pcff‘: pl(éjziil
Sl .11. ‘d vigorosisimo intelecto de Newton; ¥ la .anlt.q;
e ; 3 o 1 x r =y Y i be
S::-]:l:cillvn la incorruptibilidad de’ If_rs C,]e]‘;:: T(u: en tante
A es sumi6 al luminoso espiritu fk_?,“]}" : 0 g
"'""\\:'}‘u'“":w‘(;i‘; la evidencia de una proposicion lo quT' kgt(.;od”
No, no es la e Dol RS 4
i ciomatico, s >sto que aquella es, en cie
sardcter axiomético, supues

TEORTA DE L.os AXIOMA
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accidental ¢ independiente de ]

¥y del fundamento de Sus pruebas, y sélo_depende de 1a
facilidad con que la mente Ja percibe; y de |
que se repite. Ahors, bien,
trar ofras verdades. deben,
otra fuenrte de ce rteza, y e
teza, deben ser

a naturaleza de ]y Proposicion,

a frecuencia con
sirviendo los axiomas para de
sin duda, tener otro fundamentu,
ste fundamento Yy esta fuente

de cer-
distintos de 1y mera circunstancia de que sean
evidentes, Ia cual, sobre se *accidental por lo que se ha visto,
es falible, desde que puede amparar § Proposiciones falsas.

El examen de la segunda de lgs cuestiones pPropuest
arriba, y que es la for

el mismo caming,

maos-

as més
se hace por
s términos, por lo cnal,
tiene que ser breve el examen de

ma conversa de la primera,
casi en los mismo
desechada estg tiltima,
aquella.

Los axiomas s6lo son. evidentes por sf mismos, cnando le-
van tiempo de haberse meorporado al do;
ber, cuando se les enuncia DOT prime
sin pruebas, sinc
cluyente de ellas, y lejos de que parezcan evidentes. suelen
parecer absurdos_y ;H] mismo Newton no Juzgb absurda sy
pPropia ley de 1 gr-l:vit:widm. si hubiere de ente
una propiedad real de |
pensado lo mismo

dominio comnn del sa-
Ta veznunca se admiten

Justamente en fuerz, de lo rigoraso Y con-

nderse como
a materia? (fEn nuestros dias no han

sabios tan insignes como el P. Secchi y
elabate Moigno? tAcaso el axioma, tisico, y aun metafisico pu-
diéramos agregar, dela unidad de 15 fuerza, § con servacion de
N0 requiri6 para ser admitido que se ad ujeran en
4S pruebas mgs inconcusas? ¢Acaso parecié eviden.
te & alguien? absurdo, y contrario 4 todo
SObI0s nos parece a}

la energia,

Su apoyo 1

N0 parecié m4s bien

hibito mental? S; 4 no

borque ha llegado 4 sernos familiar

€n su molde, por decir]
fenémenos fisicos?

7 Desechamos,

teriza 4 los

% Bain que

10ra evidente ing eg
> ¥ porque hemos vaciado
0 asi, nuestras reflexiones sobre los
pues, terminantemen te, lad
axiomas Dor su evidencia, y admitim, S, siguiendo 4
unaproposicion, para ser
Zuientes condiciones

octrina que carac.

axXioma.debecum plirlassi-
- primera, hade ser ypa RToposicién reql,
¥nouna deﬁnicién;_scguuda, ha de ser independiente. decnal,
guieyp otro principio contenido en la ciencia, &

Examinando este filésofo,

conforme 3 este criterio los axip-
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mas de Euclides, borra de la lista las lsigui@ntes proposicio-
nes tenidas erréneamente por a.ximnzih_cas: g
“Las magnitudes que coinciden son ignales.
“El todo es mayor que la parte.”’ : :
“Ias diferencias de cantidades iguales 5(;)11 1gua.1es:. -
“Si 4 cantidades iguales se agregan cantidades desiguales.

as sumas son desiguales.” ‘

]ab"glin&zl-;imam@z desiguales se sustraen cantidades iguna-
les, las restas son desiguales.” : s
“Los duplos de cantidades iguales son iguales. ; '
“Las mitades de cantidades iguales ¢ las de una misma can

3

i son iguales.” : :
t’({‘?‘;;}:‘;’;ﬂ’:“ rectas no pueden ]ms.a r })(?1‘ 1%]‘[-111};“'«11'10 punto,
v ser paralelas & una tercera recta, :-';]l]. Comcul'n. e
; Practicando tales expurgos los axiomas maftematicos Se

2 ;irfan 4 dos, & saber:

!EduDi,:-ilF:llias (*..us&s iguales 4 una tercera, son iguales entre
s i - -
“Las sumas de cantidades iguales :SQH_.IQ.LI._&UQ?. B
$ 3. Dilucidada la cuestiéon de lo gue p« >'1' axioma : e J(:‘;‘ .2’
te;acl¢~1*s(', surge inmedia.‘omnﬁlt}? lltlil ;.‘('11:"11 (w~11{,10111i:3;lp (fl;
qué debe el espiritu su adquisicion: En la prim _'( % ma.ndn
esta obra hemos tratado in genere este {)‘1111'['(!. D]l IJV.C ,& g
que todo conocimiento viene de la experiencia, l0s axiomas
son, pues, de origen experimental. - Lzt
La demostracién es un medio de pm:wh& muy 11:-.:1:: e -
Matemdtica, especialmente en (}eometma..]’mra ‘nac*:.lblx erm;
verdad de una proposicion. La demostracion e‘s H(Ttdl e_‘dL -
el grado de convicciébn que engendrﬁ-. Exiumilmda, C 0:-,-‘ u.n.a
puﬁt(; de vista logico se reconoce sin e.:s?um 70 q‘uele; ”
deduceién, pues consiste en poner de manifiesto (11'fi.—'. e' t(;ndp
ma por demostrar, €s un (rzisuﬁ rticular de un axioma, .
a proposicién ya admitida. | : eed
un;all))li:i()l:)uque el angulo inscrito 4 la (*_i1‘cuniere_nc1“alrt1§n_‘(-!
por medida la mitad del arco L'mnpren.d]d ’n entrf .‘."911'53 a; ;};
quedars demostrado que el dngulo 1nser1’to a t_'lnﬂ- 55%1{11(10;; =
ferencia es recto, reflexionando g }1e, segun el supuei. i;n -
comprendido entre los lados del s‘mgulo qu'e ae cﬁor;m; lce,( >
le 1802 cuya mitad es 90°; esta mitad medird al dngulodeq
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se trata, conforme 4 lo admitido Y

a: pero justamente 909 ey
la medida de un dngulo recto.

§ 4. —La demostracién se compone de tres elementos prin-
cipales:los axiomas, las definiciones ¥ los artificios demostra-
tivos; los primeros son las verdades fundamentales que se
trata de extender & los casos particulares, las definiciones
son los conceptos conforme 4 los cuales se clasifican 6 agru-
pan dichos casos, y los artificios demostrativ
jeto hacer ver, que el caso, & grupo de ca
queda incluido en otra clase

0s tienen por ob-
sos, de que se trata,
» &la que atribuye algo un axio-
ma, 6 una proposicion ya demostrada. )

Como se ve, los elementos de la dem 6f\_~t1‘aci{_’m son los mismos
que los de la deduccion, ¥ el modo de combinarlos es el mis-
mo también. Si en Geometria, ¥ en general en Matem4ticas,
el rigor de las demostraciones es inconeuso, no se debe & que
la demostracién mateméatics, posea algo que sea peculiar 4 Ia
operacion misma, sino 4 que los fenémenos matemiticos se
prestan al mas feliz empleo de g deduccién. Se trata, en efec-
es, de fenémenos m uy abstra
tos, de fenémenos muy simples; la abstraccion es tan facil de
hacer que simula una abstraccion pura, es decir.
mente desprendida de los hecl

to, de fer6menos muy general

completa-
10s particulares; la simplicidad
es tanta, que la inteligencia puede fijarse en una sola circuns-
tancia, como si esta existiese sola: la independencia delos fe-
que nuestro espiritu puede estar
cierto de que ninguna circunstancia extrafia vendra, en los ca-
S0s particulares, 4 falsear la conclusién. Que un tridngulo sea
de papel, de madera 6 de hierro, que sea ¢hico 6 grande, que
esté en reposo 6 en movimiento, nada de esto es obst:
Ta que se verifiqguen los teoremas geométric
tridangulo.

némenos es tan grande,

dculo pa-
0s relativos al

Esta sencillez, esta independencia, que es propia de los fe-
némenos matematicos, han engafiado més de una vez 4 los fi-
l6sofos, cuando han especulado sobre los conceptos matems-

ticos, 6 sobre las Operaciones mateméticas, consideradas co-

mo medios para conocer la naturaleza de las facultades inte-
lectuales.
Se ha dicho, por ejem plo, la exper

cionar lo que ella misma no contiene
En la N

iencia no puede propor-
s emo dat quieod non habet.
aturaleza no existen circulos perfectos, no existen 1i-
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. SR Ey ‘ .
neas sin anchura, ni puntos bl];l ths:lni{}c(;]{ll ;;f:,)(- ;1; »0 p;});?j(}();;l,
o] espiri umano haberla tomado Helrara op .
zloi‘{}: li(lj.:lc.:nceptos de circulo perfecto, deflﬁ:_-nea SZ; Fl](-l;t]tl(i]
y '(1-{; punto sin extensién, que nuestro esp_n l'[‘}llrl]){)’. l_( h “m.mﬁ_
:c-radn desembarazo maneja, y con los cuales HF. {,_dg& s
I.l-c':s;)s resultados consignados e.n la ;\-Iatej:('xﬁt;(c-aéq et
-Ei arcumento es mas especioso que ?)‘1(- r ;ai ﬂ e
en la Na‘.tm'a.leza no existen circulos perfectos, mas s

i 45 6 »s al eireulo
i aras que se aproximan mis 6 menos a
figuras circulares que s

3] S £e0me tras, . < c "€ . 2 aproxi-
1 1 : 4 ¥ 1]1 01]‘_)1( 1Un(l] nlent'e {]. ?.,(’} i(l() (1( ]p (
ae 08 f=5 Lo Bn R, . :.
maclon, seran (,leltl):‘i en }Ub cire ll](h (1@ ].r-l l\dtl‘il tllt':‘Z(l os t(_()‘
rex “ as = e = a S ve d ! ie o h“e 1 e c
d. ]. P( menrd. E - 1 dci gue ninguna e Hlﬂli\l 1 ]1
Lr. ; € 3 i > 2 I p 1(3" (l(“ tlt’?bl:"ﬁt( }ldF‘.[
carece (%f‘ n ura 210 Ll(“-:tl O es yiritu pu >
a (h. nero n : :
Se 1] cOomc a., ,]Eil 5 S Uicll]}ellte en }.(1 1“[}'
> 19 @élla como a.l.llu.(...&lhﬁ‘ 161 . fi

gitud.

A P ratel
iste s conceptos geométricos
Si en la Naturaleza no existen los concey g

[ s s1 exisce ( i Tusio IU“\ Oon f’l tos ge 111(,‘51]( )
xisten on prc f 15100 S concep ;..,(U
JUTC y = . ” :
aprol lIll(‘l,(in"o. . ﬁulllln}.‘ﬁtl (‘U.‘ld ) a nue .‘it,}. a 111t@ 1gencla un n ll]!l-“l
J? 1T ; enso d & |( tos, que I *ne > 1 C n10S cuente
51 gue
A s ] > pene an sin ue nos IPH O 1e
rC 11 oL e C ( i :
L ] C 1 I (6 13‘0 yuervas hle]l}])l( (Ihl"! tas dl_ l“:\ ‘J.e‘ntl]. S, eS0S
d‘l( (U‘\. .) :’"ﬁ (“l amos mns ente I]e]lt( y cOmo -[1 uto ma
t ] &b()l mC G 3C1 21 C'y l ;
. t ’ 't R TE Y t = aQw o - B~ d(,’ e
i ro [‘IC :l]. ]d DOTACION LCS ulke IL S axiomas e s =
aun al € ; = N 10S ax1010 as ¥y S 1N1C1O
([U} 0Oire lt(—\‘ L SITY 1 ':i. h’ SOS conce YOS su nl(lﬁ"
\ tra 1)1’3 ll. 11)1 C 11& de:c S C ] Os Ny B . 5
l J 1C ([t‘ ‘i(—'(.tlll as ans-
)€ i ) |1 n Areja 1(101] dd 1e e AT ].
|1]3‘. 2])c d;l 1(1
ndenclia a€ -
pll_"‘\i ”ld“"nd“ d{‘ i(lild-‘\ iaS C1Ir( llllntdll( 145 Glritl i
tl acelones, - = o o :
oras S CO 2 t s, Asl DSH1ralaos, T } M - <
C(_l) 0Os, Lil 3 a 1 )8, Se epro iu((’] O
l‘)ﬂ.d 2 Sy ) ] S con : i |
l t(]. l nuesty men 1 tar t tde“l‘ld(i >01Mmo ;l. l(“ll l( l.
S tO cO 1 :
untad en ue & C
iE‘ S1e rte (]u(- NYO [’l,l(’(l() (1]“\. currir soore (‘l triang 12.[ | f;l]&' M1
LU 148 aclon t-‘[l(? e un esp Uy 1 mis a O MmMayc (s
on lL]. ST
en 53 t C
£1na.clo L5 Jd 1 )Y /il.
]l. ‘1 1 € obre 1 {lii” 111() (11 e 1Ml mMano braza en (’)1 ])1 AR
C111C r}.(l. que s )1. (’J.l = ‘
(. = Dre l jll encuen I'e r.l].}ﬁd{, 0 en los ob)etos € &
| {8) 0 s0 R e encue t'[“ re: e i 1 1 (l i
Natu Lli(.. Za. ‘ 7 e
IJ\_ ta fd.( 1].1‘1&(‘ (]u{.“ h(t‘, en \;.I(] e ablecas, § ."()1” en (_11(1.‘. i ]
sust I = ) SUs 1(‘[ ese ne ‘lltd.kf:‘»..‘. aa <
1 1 1 cosas IJU}. us T taciones me
usoitGu s B )
Lo ] tci ciencia un aspe r'_t“ Qn\_\(al]()h_ﬁ d.(:\ s1u )i(‘tl\l‘*lﬂ(' f L'l\lﬂ. ]lcl'
= € < b C -
clen 1(] Os O \l(l(l C l(].U( ]‘.nd.“nilh f‘ l-lE.’k_,Udlq (]Ul e1l }d ANC I ”;’1'
1enaon 3
l(’ 7 € st 05 1 eC C e p oAU é allza ue\.tl” espl
=¥/ all l 1e hU.‘: uya repr d 1¢Cl1on |E" lh 1
I ltu. (QUG €1 6‘1 m l]lld() E'};t(‘l 10" €8 tan ]U“_ d(lt')b q ue nues tro
espl t l oge ‘l{ll i ll‘ 1CONSCle emente, ¢ clll(l Mes YVa 1(1
1SCl1e C
€ Za L6
e p u 1a £

TEORIA DE oS AXIOMAS Y DE LA DEMOSTRACION. 101

forma de nociones, si la generaliz
de axiomas si ha sido induectiva,

Lo que dijimos antes, & saber:
no se realizan en tod

acion ha sido simple, ya la,

que en la Naturaleza, si bien
4 su pureza los conceptos geométbricos, sf
Seé encuentran realizados esos conceptos con un grado de
aproximaciéon creciente, nos permite poner en practica un
método inductivo de los mas eficaces, 4 saber el método de va-
riaciones concomitantes. No lo hacemos en verdad 4 sabien-
das y con propésito deliberado, pero lo hacemos, y el resulta-
do es siempre el mismo: si nuestras experiencias nos mues-
tran una escala 6 serie de circulos que paulatinamente van
acercandose 4 la forma pura, como las asintotas de Ig, hipér.
bola van acercéndose sin cesar § las ramas de 1a, curva, esas
mismas experiencias nos indican,

que las verdades geométri.
cas van realizdndose en el circulo

real con ung aproximacioén
tanto mayor cuanto menos distare éste del circulo ideal. cQué
infiere entonces Ia inteligencia, quiéralo 6 no, adviértalo 6 no?
que si el circulo real hubiese llegado 4 realizar
el arquetipo 6 modelo ideal, a
letra en &1 cuanto del cfr
quién duda que discurrir

con perfeccion
simismo se habria realizado 4 la
culo se afirma en Geometria. ;Y
conforme 4 tal molde es poner en
practica el método inductivo de variaciones concomitantes?

§ 5.—He aqui comoen Matemética el material inductivo sein-
filtra, por decirlo asi, &4 cada instante en nuestr
cual le encamina y dirige luego, por el cauce deductivo: he aquf
comolas Matematicas son (:ienfziasna.tura.les, Y no ciencias idea-
les; he aqui como son 4 Ia vez inductiva
en sus fundamentos, en sus axiomas;

0 espiritu, el

sy deductivas, 1o uno
lo otro en sus teoremas.
No son puramente ded uctivas, como erréneamente tendemos ~
4 ereer por el aspecto engafioso bajo el cual se nos presentan

los hechos: son, pues, las Mateméticas ciencias de generaliza-

1on vy de aplicaeion, lo primero conduce & las de
4 los axiomas, lo segundo 4 1
tiva de los teoremas.

finiciones y
a demostracion, 6 prueba deduc-

No es de admirar, sino muy de e
temdtica el espiritu no proceda 4
razo, sino que tropiece Y se

sperar, que fuera de la, Ma-
deducir con tanto desem ba-
confunda desde sus primeros pa-
S0s dada la complicacién de los fen6menos. En las ciencias
biologicas ¥ sociales, por ejemplo, en que los conceptos son
siempre complexos, en que no siempre se encuentran bien
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es, por ende, imposible la sustitucion
ntacion mental, en que jamds puede
je6mo fuera posi-

deslindados, y en gque
del hecho por su represe
confiarse 4 un signo un concepto genérico,
ble de hacer series de raciocinios, enando muy felices fuéra-
utar correctamente una gue otra de-

mos si llegaramos & ejec
arse el concepto

ducei6bn? éQué economista podra represent
de valor, de capital y de trabajo, de una manera tan fiel que
pueda desentenderse de los hechos enmarafiados, confusos ¥y

complicados de que esos econceptos son la generalizacion?

CAPITULO V.

VALOR LOGICO DE LA DEDUCCION.

§ 1.— Desconociendo la verdadera funcién de la inferencia
le han hecho dos objeciones muy serias, seleha
rencia ‘pmpiztmente dicha, es decir, unain-
por lo tanto, se ha negado que la deduc-

deductiva, se
negado ser unainfe
ferencia mediata, y
cién contribuya & ensanchar el conocimiento.

Si sabiendo que los hombres son mortales y que los reyes
éstos son mortales también, mis co-
ado en lo mas minimo después de
la mortalidad de

son hombres, afirmo que
nocimientos no han aument
hacer la supuesta inferencia, pues al afirmar
todos los hombres, es claro que la he afirmado también de los
reyes, gque son parte de los hombres. Tal es la primera obje-
cion.

La segunda es todavia mas seria, pues
4 la deduceibn su cardeter de inferencia mediata, sino que la
califica de falaz y sofistica, considerandola como un ejemplo
ia, en gue se presenta, como prueba de una

no solamente niega

de aquella falac
i6n, la misma propoesicion bajo otra forma.

proposic
s son mortales, es porgue no

Si quiero probar que los reye
mi auditorio no lo esté. de que se pue-

2Y en qué consiste mi
todos los hombres son

estoy seguro, 6 porque
da afirmar de los reyes la mortalidad.
prueba? en comenzar por afirmar que
do hacer osa afirmacion, & lomenos uni-
probado todavia que los re-
sean mortales también.

mortales; pero no pue
versalmente, supuesto que no he
yes, que son parte de los hombres,
Por tanto, fundo deductivamente 1a conclusién en la univer-
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salidad de la mayor, pero esta mayor, par

da, necesitaria quipil a poder ser afirma-

a conclusién estuvi
ha incurri stuviera probada, 1
AT ) F, dld, luego s
.‘ - ido en el defecto de Aporeranrobis et é.'O-?e
suponiéndola ya probada. & proposicion
Estas objeciones,
stas objeciones, :
st tJ nes, aunque fueron formuladas contra 14 f
C 2 ) afo L 13 LA T £ o
. {{ﬂlb ica, afectan realmente 4 la misma dednceitn. =
son independie : 2T UCCion, pues
den di ependientes de la forma en que ésta se exp i
en dirigirs Sl ST > B850 Se exprese, v pue-
e 8 se 1r" mismo al viejo silogismo de Ia “101‘t'11idt\ I] o
§ 5= E‘;, que & una demostracion de Euclides B
§ z—Para disiparlas. bas -
S, basta exponer .
*Xponer con tlaridad los ¢z
: DS Ccarac-
AR s : I, por decirla =
mecanis adaiote ,» Por decirlo as
ansmo deductivo, y darse cuenta de la verdad e
adera signifi-

nrealidad le sirve

_(_‘ s o « .. - 5
teres esenciales de la deduccién analiz

acion de la conclusién, asi como de lo quee
de fundamento. ;
La deduccid i
- celon, lo hemos dicho ya. consiste en la apli
aso nuevo de una proposicién general e

no se sabe si el eas e : . Antes de operar
grupo de el caso de que se trata, estd comprendid e
ST e X = 1

grupo de casos para los cuales se formuld Sl

Ay ] - A
neral; después de operar, se sabe
2250 queda incluido, 6

la proposicién ge-
s : ¥ya con certeza, si el nuevo
0 queda, en el gr
i ; lede; grupo de que se trat:
s rza de este conocimiento, se extiende, ¢ t“flm-
de, hasta él, aquella proposicion G
Las proposiciones ‘ .
as proposiciones generales se formulan forzo
Gl 3 S : DrzZosamente 7
; » N0 pueden especificarse, ni mucho menos indi 'dte i
zarse en ellas 5 CaAS0S ict SR
prendid 5 los casos particulares, los cuales ests =
endidos en ellas, si, pero sélo d o i
2llas, si, pero sélo de un i ici
S e ‘ modo implicito, en
1ue, s1 se nos permite Ia analogia, pudier o

se 4 1o que los fisicos "8 comparar-
: 1 'Iua fisicos llaman estado latente. 6 los bid S
tado embrionario: 5 - 0108 blolugr)s 0S-

[ n l-l'l(\d.l 3¢ =6 | = 3
= CO, l
e que en EU({U en [(’} mo (ll:,‘ )llli_'llﬂlll
S 5.! d

te del pulmén es impermeable una par-

: : al aire: cu; :
vor 4 et ; cuando se le llarn
@ un enlermo, no puede afirmar antes de e

tomar datos. si te explorarlo, 6 de

ndré 6 no tendra pulmonia: pe

lo ha ex - : : I'0 Una. vey
a explorado, queda esclarecido este Shel

punto, y entonces pue-

ae -} &, d 3 @ C = C ! &
YO T eaucclon .l‘{]l mar ¢ negar 1 L 1mper Il](a})]hd d (1 1

pulmon.

Un juez sabe que de
Juez sabe que debe sentenciar 4 cierta pena § 1
JENa & los que

s6lo in genere, laley sélole

dividuo cualquiera, no puede llndo e
» 110 puede, por el solo conte

) 2xto de la ley

J3

h'ﬂbl ren l'l"l}_)ildU_. pero esto ]U ]‘J{‘
- : .(? .€I = € € sabe
Suministra ]_)G]]t:(}ﬁ genemles V cug
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