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2° Que dos poliedros son semejantes cuando tirando respectivamen-
te de sus angalos sélidos homélogos planos que pasen por sus aristas,
quedan compuestos de tetraedros semejantes dispuestos en el mismo
6rden. ;

3° Reciprocamente, 103 poliedros semejantes pueden descomponerse
en pirimides semejantes, haciendo pasar planos por dos de sus dngulos
homologos y sus respectivas aristas.

-

FIGURAS SIMETRICAS.

648, —Dos puntos A y A’ son simétricos con respecto & un punito o
cuando las distancias 0 A y o A’ son izuales. El punto o se Hama cen-
tro de sumefria [fig. 299].

Se dice que los puntos A y A’ son siméfricos
B respecto & wna rectu d eje de stinetria X y, cuan-
do x y divide en dos partes iguales la recta A A’
y le ez perpendicular.

Los mismos puntos A'y A” son simétricos con
respecto ¢ un plano de stmetrin P, cuando la
recta A A’ es perpendicular al plano P, y éste
la divide en dos partes iguales. ;

Se llaman figuras simétricas respecto & wn centro, & wu eje b6 4 un
plans, aquellas cnyos puntos son de dos en dos simétricos con relacion
4 este centro, 4 este eje 6 4 este plano.

649.—Dos figuras simélricos con relacion d wn. ejo son iguales.

S, por eje‘mplo, tenemos el tridngulo A B C siméfrico con A’ B’ ¢’
€ hiciéramos girar la parte A B C al rededorde D o F, cada uno de
los puntos A, B, € coincidird con sus simétricos A2, B’y (7 al girar
1807, supuesto que B D es perpendicular 4 D o F & ignal 4 D B’ su-
cediendo otro tanto con 0 A y F C respecto 40 A’ y 4 I O

690.— Lo simotria con relacion 4 wn punto 6 & une recta, envuolve
stempre la condicion de simelria con respecto & un plano.
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En efocto, sean A v A’ dos puntos simétricos con
relacion al eentro o (fig. 300). Hagamos pasar un
plano P por o y tiremos B o perpendicular al pla-
- no. Vamos & demostrar que el punto A”, simétri-
A / A code A’ cou respecto al eje B O lo es igualmente

de A con relacion al plano P,

Sea a.el punto donde A A” encuentra al plano
P. Siendo C el mediode A’ A” y 0 el medio de A A’, A A” seré para-
lela 4 0 € (511), y por consigniente perpendicularal plano P. La recta
o a perpendicular & o C ser paralela 4 A> A”, y como pasa por la mi-
tad de A A’, el punto a seri igualmente el medio de A A”: luego los
puntos A y A” son simétricos con relacion al plano P.

S¢ ve, pues, por una parte, que la simetria de los pontos A y A’ res-
pecto 4 un centro, produce la simetria respecto 4 un plano, y por otra
que la simetria de A” y A’ con relacion 4 un eje B o, envuelve ignal-
mente la simetria respecto al plano entre A” y A. Ahora, como lo que
se ha probado de nn punto es aplicable 4 todos los de una firnra, re-
sulta que nos bastard ocuparnes de la simetria con relacion 4 un plano.

651,—8i Zres puntos A, B y C (fig. 301) estin en linew récta, sus
simétricos A%, B’y O con relacion d un plano lo estarén squalmente.

Las rectas A A’, BB’ y C (7, por ser perpendicu-
lares al plano P, serdn paralelas, y por pasar por la
recta A B C determinan un plano cuya interseccion
con P es la rectaa b e. Si se hiciera girar A B C al
rededor de a ¢ por ser perpendicnlares 4 ¢ a & iguales

Flgars 301, lasrectasCoye G, bByb B, a A ¥y a A7, los pun-
tos A, B y O caerian sobre A%, B’ y. (), y estando los primeros en linea
recta, se infiere que tambien lo estarin sus gimétricos,

Figura 300.

652 —Eu conseeuencia, para que dos rectas sean simétricas, basta
que lo sean dos de sus puntos.

653.—Se deduce tambien (651) que la distancio de dos puntos es
1gual & lo de sus simétricos.

654. —Cuando cuatro puntos A, B, Cy D (fig. 302) estin en un mis-
o plano, sus simétricos A B’ O y I’ tambien estardn en un plano.

Tiremos Ia recta D F' qre encuentre 4 B ¢ ¥4

CAen Eyen I. Estando D, E y F on linea recta

1o estaran ignalmente sus” simétricos I°, T y F7;
" pero E’ como. simétrico de E estard sobre la vecta

B> €’y B sobre' A €7, Tnego D’ que pertencee 4 la

Figura 302.
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yecta B B’ tendri que estar sobre el mismo plano que ¢l Angulo
B ¢ A’, que es lo que se debia demosfrar. Ne

655.—De esto resulta que, pare que dos planos sean st uu_':f'r-t-cos’basm
quee lo sean Tres de sus puntos respectivamente, y para que dos plcf ego?a’u.s
6 poliedros sean simélricos, ¢s sufictente que lo sean sus respeciives ver-
tices. :

656.— Los trigngulos, ast como los dngulos simélricos, son agua%’f.‘s.

®&n efecto, en la figura 302 se tiene: A B=A" B, B Q:B’ (1
A=A’ (7, luego los tridngnlos’ A By A> B’ €7 serdn 1g}1ales. ;

Ademas de la igualdad de los triAngulos resulta que los dngulos si-
métricos son ignales: A CB=A"C B, C A B=E"A” B wcfe. :

657.—Dos policdros: simétrices tienen todas'sus partes respective-
mente tquales.

Las earas correspondientes serin iguales, porque pueden dcsgompo-
nerse en tridngulossimétricos y por lo mismo ignales. Sise consideran
tres aristas de un poliedro y'sus correspondientes del obro, por uni par-
te por ser simétricasserén ignales, y por otra los dngules simétricos que
forman tambien lo serdn. Siendo igualeslos &ngulos planos, 10 serdn
los diedros de los triedres en que pueden descomponerse los poliedros.
Esto es, serdn respectivamente ignales sus aristas, sus caras, sus anga-
los diedros y los triedros de que estin formados.

¥

SUPERFICIES DE LOS CUERPOS.

658.— 56 llama prisme. & un cuerpo 6 poliedro A ¢ (fig. 303) termi-
nado por superficies planas, siendo las bases 4 D y a d poligonss igua-
les y paralelos, y las ceras loterales A4 b, B e.. .. paraleldgramos, for-
mado cada uno de eflos por los lodes. A B gy a bov.. delas bases res-
pectivamente guales.
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El prisma pnede considerarse engendrado por el movi-
¢ miento de una recta A a que constantemente permanece
paralela & s misma ¥y uno de sus extremos A recorre el
e’ poligono A BCD E.
Las rectas A &, B bu:.. se llaman aristas laterales; y
las A B, BG...:ab, be.... aristas de las bases.

‘,?,ga,; e Altwra del prisma es la distanciade sus bases. Un pris-
ma e5 recto u oblicuo, segnn que sus aristas son perpendiculares i obli-
cuas con relacion & sus bases. Se dice auees ériunyular cuadrangular,
peniagonal. . .. cuando su base es un tridngulo, un cuadrilitero, un
pentagono....

Se llama prisma reqular el que ademas de ser recto, tiene por base
an poligono regular.

Todas las caras laterales de un prisma son paralelégraines, puesto
que segun la definicion de prisma a b=A B y paralelas (450).

Las bases 4 Dy a d, y las secciones como @ ¢ paralelas G éstas, son
tguales, snpuesto gue por nna parfe son iguales los lados de los poligo-
nos de estas seceiones y por otra lo son sns ngulos por estar formados
por lados paralelos (616).

Un prisma queda completamente determinado cuando se conoce la
posicion y magnitud de su base y de una arista.

659.— La drec loteral de wn prisme oblicuo es igual ol produeto de
wne de sus aristes A a por el perimetro dela seccion & 8 ¢ & (figura
304) perpendicular & ésta.

Bl 4rea lateral del prisma esigual 4 la suma de las
dreas de las caras laterales que lo forman; pero como
estas caras son paralelogrames, la superficie de cada
una es igual al producto de su base por su altura. Las
bases de los paralelégramos son las aristas del prisma,
que todas son ignales & A a, ysns alturas son los lados
de la seccion a’ b’ ¢’ d’ que por ser perpendicular 4 una

de ellas lo serd 4 todas las demas. Asi es que haciendo la suma de las
dreas de los paralelogramos, resnlta quela 4rea lateral del prisma es
igual al producto de una de sus arisbas por el perimetro de la seccion
que le es perpendicular.

660.— Lo drea loteral de un prisma recto es wgual al producto de su
arista por el perimetro de sw base.

Porque en el easo de ser recto el prisma, la seccion perpendicnlar 4
su arista es la de su base. De otro modo, si en la figura 304 Ja porcion
de prisma a’ ¢ la colociramos en la parte inferior haciendo coincidir las




