c= V28 =
9 Sec A 5 Bin
c= 17 Linsi s 2F
1 CsC A 5 15
18
2.- Dado Sen A = 35; hallar el valor de las demds

SoluciGn:f;alfunciGn seno asocia cateto opuesto'con la hipotf

‘nusa luego serd necesario hallar el otro cateto.

R bii 24 |
S e T = = = ==
en A 0 = Cos A = 35 |
'Nl !“’F :
| D | |
b= o = _a_ = 18
c a Tan A 5 =7
b= 4(30)2 ~(ig) *ctea- 2 = 24
a 1
b= J 900-324 2 5,30 |
| 0-3 Sec A= ¢ 5T :
| b GG 3D
u b= 576 = i g, S
k  CsC A . 18
JW | 4 Tl et
| 2 Do b= 24 |
. 3.- Dado Cos A= —2——l1—: hallar las demis funciones.
e J7 .. 6
: Cos A= P 5 Sen A= = = _8.
| el e e s NI
2N o A
1
a = dfs)z ot B Moy ) N
; 2 \[49 14

OPERACION PARA RACIONALIZAR EL DENOMINADOR

a 6
SEC A= —— = 8 e T o BN 82 i3' i ;{?
2 N7 7 2.\ '
235 - 0
CSsSC A= = =

4.- Dado CSC A=7; hallar el valor de las demds funciones.
Solucién: La cosecante asocia hipotenusa y cateto opuesto --
por lo tanto:

hipotenusa _ _7 o
cat.opuesto 1 a

CSC A =

Nota: El1 valor de las funciones trigonométricas no depende de --
los lados del tridngulo, depende exclusivamente del dngulo

si 8ste cambia, el valor de la funcidn cambia. Por .1o que-

7 1
el cociente 7 se puede obtener como: -%u 7 :%; 2%; é% =
etc. Usaremos el mds sencillo.
Ladade . n® el
B b= NcC a SEN A= S5 E
2 1 \3
b= J}7)2 - (1) COS A= g = = ?2
A a 1 3 5 5
C p=? b= N49-1 TAN A= & = ——— — = = A=
. T




e e e S

b= \48

b= \16.3

b= 4 3

“l “W'!

g i D )

":‘;‘. 4
M 1-— S = -
i en A 5
i
3 \3
P =
J Cos A 14
I
qr‘ .
!i” .- e A
:.m! 3 Tan A 5
i J"
Ao = 22
EE5C K 55

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS DE LOS ANGULOS DE:

45°,:30°,. 609,

16

CTE.: A= —b— =
a
SEC A=
4
oo s A o o

lor de las demi&s funciones trigonométricas.

6.- Sec A =
7o CSC A =
8.~ CTG: A=
9i~Cog N =

0]

a N7

=

Encontrar en cada uno de los siguientes ejercicios el va

ANGULO DE 45°

El &ngulo de
dngulo recto
cuadrado gque
ellos en dos

45°, se puede considerar como el 4dngulo mitad de un
(90°) . Para representar este angulo, usaremos un --
posee cuatro &ngulos rectos y dividiremos uno de --

dngulos iguales; arbitrariamente asignaremos COmMO -

uno las dimensiones del cuadrado y en base a este valor encontra

remos el valor de las funciones trigonométricas del dngulo 45°.

Sen
T I
i
. ‘Cos
/N 45°
p—r 1 —st
Usando el teorema de Pi-  Tan
tdgoras encontraremos la
diagonal del cuadrado que (mq
corresponde a la hipote-
nusa del trifingulo rec--
Sec
tdngulo.
. e 2 2
Diagonal = N1" + 1 csc

Diagonal =N1 + 1 = \2= 1.4142

Nota:

45°

45°

45°

45°

45°

45°

los valores de las funciones

mos si usamos otra dimensidn

ANGULOS DE 30° Y 60°

Unos de los tri&ngulos mds

el equildtero, tri&ngulo gue posee

0.7071

e P

=7 2 0.7071
L B

= 1 1

S daid

=1=1

= Ii——= 1.4142
=-!%;= 1.4142

trigonométricas serdn los mis

para el cuadrado.

comunes y de mds utilidad es-

sus tres lados iguales y sus-

tres dngulos iguales a 60°. Para determinar el valor de las fun-

ciones de los &ngulos 30° y 60° consideramos un equildtero cuyo-

lado mida dos unidades.

17



;hl {1

Toda la informacidn la concentraremos en la siguiente |

gura:

Funciones de 30°

De acuerdo con los valores, encontramos que: el seno de |

Alvigs der= a2 e 1dianiy yasNs’

Sevi t3gd L4k Sy
2
Cos 300 = YL 1732 _ g gg60
. ; :
Lo N5 N5
Tan 30° = == sl
SR el v Tl
CTG 30° =€=\f§'=1.732
sEC 30° = 2 2.3 _ 2 VT
ToNE W T -
csp 30° = % sy
Funciones de 60°
Seiy 500 s B L 1782 0 een
2 2
Cos 60° = = = 0.5
e q%‘= B3
| B N3 G

=1.1547 ﬁ

i

Ll

[45]
=1
(@}
[s)}
o

[+]

[}
e 1)
Il
[}

2 2 -2 ¥%_,.4

3
& E fons

W)

un dngulo tiene el mismo valor que el coseno de su complemento-

y Viceversa:

Sen 30°=% = Cos 60°

Cos 30° =°'0.8660 = Sen 60°
18 '

l
i
|

Igualmente, cualquier funcibn de un &ngulo es igual a la

confucién de su complemento.

Tan 50° = ctg 40°
Estos valores los podremos verificar consul-
o — o
Cos 20 sen. tando una tabla de valores de las funciones-

Gtg 1%m=.Tan 89F trigonométricas.

Sen 58° = Cos 32°

FUNCIONES TRIGONOMETRICAS DE ANGULOS DE CUALQUIER MAGNITUD.
l1.- Posicién de un punto en un plano:

La posicifén de un punto en un plano, gueda determinada -
por las distancias a las que se encuentra de dos rectas perpendi
culares entre si; estas distancias se llaman "Coordenadas Rectan

gulares" y las rectas perpendiculares "Ejes".

L.a recta horizontal se llama eje "X" o eje de "Abcisas"-
y la vertical recibe el nombre de eje "Y" o eje de las ordenadas;
el punto donde se cortan es el origen de coordenadas, dichos - -

ejes dividen al plano en cuatro cuadrantes, como se muestran a -

continuacidn:
II CUAD e ok 1 CURD
sl e ABCISA: Es la distancia perpen
T %é dicular trazada desde-
;EL;Q _______ _:g un punto al eje verti-
! T f= cal '
by f Bt 6 ; e, i il “ORDENADA: Es la distancia per—--
i ! pendicular trazada des
! E de un punto al eje ho-
'I:::J_—m_t:"ma:“') rizontal.
III CUAD 1 iv CUAD

Las medidas se consideran positivas cuando se toman ha--

cia la derecha del eje vertical y hacia arriba del horizontal.

19
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Las medidas se consideran negativas cuando se toman hacia

la izquiefda'del eje vertical y hacia abajo del horizontal.
2.- Angulo de cualguier magnitud.

Para una mejor comprensidn de la trigonometrfa se necesi-
ta una definicibn m&s amplia de "angulo" que la que la Geometria-
Elemental nos proporciona. Para esto consideremos una recta OP gi

rando alrededor de un punto fijo 0 que pertenece a otra recta OM.

P ¢
) La magnitud del giro de OP desde su -
posicidn original OM, recibe el nom-
bre de dngulo. Cuando el giro es con
trario al de las manecillas del re--
loj el &ngulo generado es positivo.
Cuando el giro es favorable a las ma
ANGULO - ..y it b i i i i
posTrTvo Recillas del reloj e ngulo genera-
- = ks do es negativo.
. ;
O 4‘ I : M
=% — El lado del 4ngulo a partir del cual
ANGULO comienzo el giro se llama "Linea Ini
NEGATTS : 7
Sl cial"; el lado en el cual termina el

iro v que determina el tamafo del -

+d

(E
dngulc se denomina "Linea Terminal™.
En los angulos que consideramos tanto el positivo

En los &ngulos que consideramos tanto el positivo como -

el negativo; OM representa la linea Inicial y

‘OP  representa la linea Terminal.

y el signo del &ngulo lo determina la‘punta de flecha que indica
el sentido delgirc. Ademds, se dice gue un 4dngulo pertenece a un
determinado cuadrante cuando la linea terminal detiene su movi—-
miento rotacional en dicho cuadrante. Si la Linea Terminal coin-
cide con uno de los ejes a 90°, '180°, 270°, 360° se dice gue el-

20
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sngulo es de un cuadrante o miltiplo de un cuadrante.

A continuacién se muestra la grdfica de algunos dngulos.

<0 1350 <Y 2259

M
P,
135°
0
ale s <r 315°
0 Mo (0 i

=q.35%

P

P _ . o
En trigometria, se emplean con frecuencia letras del al

fabeto griego para representar de un modo general, el nGmero de-

grados de un &ngulo. Algunas letras griegas son:

- i Omega) -
< (alfa), ;(Beta), ¢ (Gamma), ©(Theta), /) (Fl),tu% ega

9 M

: ;

; ; N\\\\\{ifi\
oL - T

> M
3 = pefinicibn de 1lds funciones de un &ngulo en general.

o s . o
Consideremos ahorala Gefinicibn general de las funcione

i ngamos para esto un dngu-
aplicables a un 4ngulo cualqguiera. Supong P

j i icibr se
lo cuva linea inicial esté en el eje horizontal. P951c16ﬂ que

llama normal u ordinaria.

o id i illas -
Ahora si efectia un giro en sentido contrario a las manecil ,

del reloj, en torno al origen determinard un ingulo positivo 6.
r

i i ' s una
Tomando un punto cualesqulera de la linea terminal, trazamo

sta el eje horizontal, de esta manera se forma -

perpendicular ha

- i n el cual uno de sus 1
un tridngulo rectdngulo de referg?g;a en

a——




