LABORATORIO DE MATEMATICAS II

7 PROBLEMAS TECNICOS Y CON

//

APLICACIONES A DISTINTAS RAMAS

COLEGIO DE MATEMATICAS

Lic. Margarita Gonzalez G.

Lic. Oralia Flores de la C.

Ing. Mayra Thelma Covarrubias Martinez







NI

1020111512

ACTIVIDADES Y LABORATORIOS DE MATEMATICAS ||

INTRODUCCION :

OBJETIVO DEL

ACTIVIDADES:

Las matemdticas como ciencias basicas y en particular el Calculo
le proporcionard los recursos necesarios para la conmprensién y -

evaluacion de diferentes problemas de la investigacién Biologica

CURSO:

El alumo al terminar el curso aplicarad algunas técnicas del cal

culo Diferencial e Integral para el andlisis del comportamiento-
de funciones algebrdicas y trascendentales asi como en la solu--

xion de alqunos problemas relacionados con la Biologia.

El alumno al terminar el curso:

Aplicara los conceptos de las funciones trigonométricas en la --

solucion de problemas.

Establecera la relacion entre los sistemas de coordenadas, carte

sianas y polares.

ldentificard los diferentes tipos de funciones a partir de su =--
expresion matematicas y su representacion grafica.

Calculard el Iimite de diferentes tipos de funciones y analizarad
la cantidad de las mismas en un punto dado.

Interpretara graficamente el concepto de derivada de una funcidn
y ademds la calculara.

Aplicard el concepto de derivada de una funcidn para Ia determi -
nacion de los valores mdximos y minimos relativos de funcnon
Aplicard el concepto de Integral através -de su nnteﬁgretac{?n -
grafica y de su-cdlculo en la solucidn de area bajo una“curva.

RATIZSIV IS OGNS

COLEGIO DE MATEMATICAS.
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MATEMATICAS 11 f
TEMA : No. | |

b INTRODUCCION A LA TRIGONOMETRIA

OBJETIVO: |

Al terminar el tema, el alumno aplicard los conceptos de las funciones
: trigonométricas en la solucion de problemas.
ACTIVIDADES:
K l.- Memorizard las 6 funciones trigonométicas
2.~ Calculara el valor de las demds funciones trigonométricas, dada -~
una de ellas,
3.~ Sin usar tablas trigonométricas ( ni calculadora), calculard el va
lor de funciones trigonométricas para:
30°, 455 605 07 90°, 270°, 360°

30° 3 f_f‘;_ s 60 + an : ’"50 + 5 ; donde

L.- Demostrard algunas identidades trigonométricas.

5.- Explicard los pasos pars la demostracion de la Ley de los Senos y

{
Cosenos. &
M
5 "
6.- Resolverd triangulos no rectangulos, aplicando la Ley de los Senos ,a
| / y Cosenos. :

| 7.- Aplicard los conceptos teoricos a la solucidn de problemas relacio il

nados co la Biologia y otras ramas.




MATEMATCAS 11 :
TEMA INTRODUCCION A LA TRIGONOMETRIA

L ABORATORIO

|.- Dada una funcidn trignométrica, hallar el valor de las demds, usando las definiciones

para angulos en general.

Gj SU\A:% Q_)*gh:.-%_ e)p_“zA;i
2
b) Cse A = /T3 d)Sec A= 5. f) Los A..sviz
3 4

| Il.- Sin usar tablas, dar los valores de las funciones trigonométricas para los siguientes
| angulos.

o) 570° ¢)-330° )- 480° ) 330°

L;s.:L‘()O (l) ‘?2130 .f)"‘fks'o (1)'-2i?0

| lll,- Demostrar las siguientes identidades trigonométricas .
| |) (Cos 6)(Cse 8) Gta ®) =1
2) Sen (%) |8se ¢ + Q}«a LX\] 4+ Cog (%)

3 _ 1 b s s coandiBae® (=)
1+ Oos (x) 1-0os ()

4) Cos'x - Senfx = Los 2%

5) Senx # Sen &% gl 1
1+ Cosx+ Oos ax %

Sen X% Cos X

s e = ——— ———— e

S SRS CT S RS e -



7) Jﬂa (x49) :%cdx +1La y
Lw‘ﬂh‘raw

8) 1-San x _ losx
Los x {+Sen %

Q) Sen x
Ise x - d-? P

o) Cos*x - 2 Cosx « Sen*x

1 = SQF\lj('

=0

_;.1+0.osx

= (os 2%
|V.- Resolver los siguientes triangulos

o) a=29 b =47

b) a=1.93 A= 43
Q) o= b=5
AW TR W SRS
e) =12 b'=1.7
B Oz 35 b =36
9l =2 o=

L P

6= 29
0= 1%°
Q_:i,oo
A =120
o = 44
Q<52




L " 3
sordx +0ostx =1 Sedtx :1+\L%17< QS0 R =1+Q1L8 %

sen (x +4) =.san X Los g+ Los x seny.
son (x-¢) =sen x €Sy -~ QS X SN Y.

L0 (*+¥) = 008X COSy - Senx sen g,
s (x=-¥)= 00Sx cosy +senx sen { -

AN X = 2 sen X 00S X

= Q0s* x —send x
808 L% = 4= 100s % -1

= e Qresu R

Lw de \os cosencs

of o brats 2 ba Gos A
Wi oso-2ae los B

2= o2y b2-20b los o

LU{ CLL. \os 3QN03

a = __b__.
}‘ San A 0N e>
R T
sen A sen O
el S




MATEMATICAS II |
TEMA : INTRODUCCION A LAS COORDENADAS POLARES \
|

TEMA I

OBJETIVO:
Al terminar el tema el alumno serd capaz de establecer la relacion I

entre el sistema de ccoordenadas rectangular y polar.

ACTIVIDADES:

1.- Distinguir en que sistema est3d representando un punto !

2 .- Deducirad las ecuaciones que relacionan el sistema rectangular- .

(cartesiano ) y polar |
3.~ Transformard un punto del sistema rectangular polar
L.- Transformara un punto del sistema polar al rectangular {

! 5.- Aplicara los conceptos teoricos a la solucidn de problemas rela ‘

cionados con la Biologfa y otras ramas.

e ———————




MATEMATICAS 11
"TEMA 1
INTRODUCCION A LAS COORDENADAS POLARES

LABORATORIO

).- Graficar3d los siguientes puntos y transformarlos a su forma polar correspondiente

(dar por 1o menos 2 representaciones polares de cada uno de ellos )

.l\ 9(8\1'3',—8) 5)P(/}/_$l)

D 0 (VEE) 6) P (V3 ,-1)

‘3) P(O,5) 7)P(3E/0)
4) P(’7176—) 8) P {llﬁ’lﬂ)

Il.- Graficard el punto dado y transformario a su forma rectangular correspondiente
I
l
[

| : o).
1) P (uiT,240%) ) P (5,340) :
12) P (z,270°) 6)’)(55’"215)
’ /

| 3) P(1/,50°) v P(l/_ﬁ:o)‘*)
4) P (v3,129) 8) P (37




TR CONGMETRIA™Y CORDENADAS POLARES m P |

Un hombre de 6 pies, proywcta una sombra de 4 pies. Encuentre la tangente 1

del angulo que forman los rayos del sol con la horizontal.

.= Se usa un alambre de 30 pies de longitud para amarrar una asta de bandera. |
| Si el alambre estd atado al asta a 25 pies sobre el nivel del suelo.
|

{ Cudl es el consenso del angulo formado por el amabre con el suelo ?

Un hombre sobre un acantilado de 225 m. mira hacia abajo un bote de menos
que se sabe estd a 75 m. de la base del acantilado. ¢ cudl es el seno del \
dngulo de depresion? ( El dngulo de depresidn se define como el dngulo en

tre la horizontal y la linea de observacién, cuando ve un objeto hacia -- |
abajo). i
Va a inclinarse un panel solar ( como se muestra en la figura) de modo que

el angulo @ = 100 °cuando el angulo de elevacidn del sol sea de 27°

Encuentre h, si la longitud del panel es 6.4 m.

T AT i v e
=

T
=

5.- En un puente de acero, una parte del armazén es de la forma de un triangulo

iscoceles como la muestra la figura. ¢ Con que angulo se juntan los lados -
del armazon. l

206 e~ 28 m
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6 .- En un lote tridngular ABC, la estaca que marcaba la esquina C, se ha perdido
consultando sus escrituras la duefa encuentra que AB = 80 pies, BC = 50 pies
y CA = 4O pies, { con que dngulo debera tirar una linea de modo que recorrien

do 40 pies a la largo de esta linea pueda ella localizar la esquina C .7

7.- Un barco es rastreado por dos estaciones de radio Ay B que estan en linea
norte - sur y distantes una de otra 6500 m. La estacion A lo localiza en ==

la direccién N-E 34°y la B lo localiza en la direccién N-E 4L8°L A que distan

cia est3d el barco de la estacidn B ?

8 .- Una pesa es atada a dos postes verticales como se muestra en la figura.

i Que tan lejos del poste de la izquierda ests la pesa. Si 8 = kl1° g = 75°

4

il
I
f

—F 7 A7 7 e J B [ SR




9.- Una abeja exploradora descubre mial al mediodia

la miel est3 situada a 850 m. al este y 1200 m. al sur de la colmena

! Qué coordenadas polares sefialard la abeja 7. |

10.- Consideramos un experimento sobre orientacidén y navegacién, en que - |
fuerén soltadas algunas palomas a 72 km. de su palomar. Si considera

[ mos el palomar como centro de un sistema de coordenadas polares, el- ’

' punto de suleta tiene un azimut de 24°( azimut: &ngulo medio en la -

f

direccién de las agujas de un reloj desde la direccion norte al pun-

to de suelta).

‘ ¢ A cuantos kilometros al sur y al oeste del palomar esta el punto -

de suelta ?

e —————

" 11.- Durante la época himeda se encuentra una fina capa de aqua sobre las
hojas cafdas y otra de leche sobre la superficie del suelo. En estas-

peliculas flotan Bhcterias, protozoos, hongos y esporas sobre los ni-

" veles superiores ( Bandoni y Koster, 1974 ) Si el angulo de inclina--
1

cidn % es de 30°y la distancia que se mueve hacia arriba, d en 5 cm.

caleular 1a diferencia h en el nivel alcanzado por los microorganismos.

—— -

e T et —
e S

e i




MATEMATICAS [

TEMA No. |1l
‘ GRAFICAS DE FUNCIONES

‘ OBJETIVO:

Al terminar el tema el alumno serd capaz de distinguir los diferentes

! . . . . - - .
tipos de funciones a partir de su expresion matematica y de sus repre

’ sentacion grafica.

1 ACTIVIDADES:

1.- Definird el concepto de funcioén

l 2 .- ldentificard funciones de lo., 20., y 3er. grado

:
"
3.- Graficara funciones de primero, sequndo y tercer grado.
I
L - |dentificard funciones trigométricas ( seno y coseno ), logaritmi
il 3 cas y exponenciales.

f : ) ; :
5.- Graficard funciones trigonométricas ( seno y coseno ), lograrit-=

micas y exponenciales.

' 6.- Aplicara los conceptos teoricos a la solucidn de problemas rela--

cionados con la Biologia y otras ramas.

——— ———




MATEMATICAS 11

TEMA 11|

GRAFICAS DE FUNCIONES
LABORATORI O

'|.- Graficar las siguientes funciones

1) 3%+ 4y =-1
)

= <3r*+4x-2

—C""C

17) ¥ = X7+ 4%
17) 4= 6%

- 10 -

B T O e — e —

D e 3



GRAFICA DE FUNCIONES

.- Un polucinante importante producido al quemarcombustible fésiles es el
Dixido sulfuroso ( S0,). Una investigacién en Oslo, Noruega, mostré que
el nimero N de muestras por semana, es una funcion lineal de la consen
tracion media C de S0, media un Mq/m3
La funcidn empinica es : N =94 + ( 0.0331 ) C
El dominio es: { c/ 400 C 700 }

2.- Los biolégos han hallado que la velocidad de la sangre en una arteria -

| es una funcion de la distancia de la sangre al eje central de la arteria.
De acuerdo con la Ley de Poiseville, la velocidad ( en cm, por segundos )
de la sangre estd a r centimetros del eje central de una arteria viene -
dada por la funcién v(r) = C ( RZ - r2 ) donde C es una constante y R

es el radio de la arteria. Supongamos que para una cierta arteria C=1.76 x
105 cm. y R= 1.2 x 10-2 cm.

a) Calcule la velocidad de la sangre en el eje central de esta arteria

b) Dar la representacidén grafica de la funcion.

3.- El niimero de bacterias presentes en un cultivo es un tiempo t estd dada
porY=2€3t

l.:
i
I

a) { Cudl es el nimero de bacterias en 3 horas ?

b) Representar graficamente la relacion entre el tiempo t y el nimero de -

;
!
Fl

bacterias en el intervalo de 0 a 7 horas.

4L.- El espermatozoide consiste en una cabeza y un talle cilindrico. Si asuminos
que su movimiento es un un plano, entonces en cualquier tiempo t el talle -
toma la forma de una onda sinusoidal 1lamada onda de desplazamiento inateral
En un tiempo dado t el punto ( x, y ) en el talle estén descritos por la - -
ecuacion.

Y = a sen K (x + ct ) donde a, k, y ¢

son constantes. Unafuncién de la posicion x horizontal y del tiempo t.
Supongamos que cuando han transcurrido 30 minutos la funcidn de posicion toma

la forma de:

Y= 3gen ( X+ Tf/3)
Grafique dicha funcidn tomando X gomo angulo.
5.- La absorcion tetal ( X unidades cilbicas ) de cierto gas por otro compuesto -

quimico varié con el tiempo ( t unidades ) segin la siquiente tabla
X J 0 1 2 3
Y l 0 3 12 26

a) Colocar los datos de la grdfica en una tabla

b) Interpretar por medio de la grafica, la relacién entre las dos vari‘ables

— - e — —_—— —— - =—=—n
- — - . L RS : = ——




6 .- Suponga t horas después de la medinoche la temperatura en Miami era de
K C(t) ='v 1/6 CI € + 10 grados celsius.

a) L Cudl es la temperatura a las 2.00 P.M.

b) Cuanto crecio o decrecié la temperatura entre las 6:00 y las 9:00 P.M.

¢) grafique la funcidn

T sTmrEss==t -

B

Y=

L3
e
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MATEMATICAS |1
TEMA 1V
L IMITES Y CONTINUIDAD

OBJETIVO:
Al terminar el tema el alumno calculard el limite de diferentes
tipos de funciones y demostrard si son continuas o no en un pun
to dado.
ACT!IVIDADES:
1.- Interpretard geometricamente el 1imite de una funcién
1 2.- Calculara, usando los teoremas respectivos, el 1{mite de fun
\ v A
ciones algebraicas y trigonometricas
3.- Calculard usando los teoremas los Ifmites infinitos y los -- )
1
1imites al infinito. i
: L.- pefinirda el concepto de continuidad 1
I 'fy
E 5.- Interpretara eii concepto de continuidad
, : 6.- Demostrard si una funeidn es continua o no,en un punto dado

(&
18
|
i
‘
‘
!

2




MATEMA11CAS I
TEMA . |V
LIMITES Y CONTLNULDAD

LABORATORIO

| .- Encontrar los 1imites de las siguientes funciones
)1

R SeETE
%=\ 12 -1

2) lime 1Y = 5t en -4

ko £ IR E axd

3) lim 4 3en’x - 3%"- sen'x

K =20
7(3
A}] lim ~ =1

'll) W axt=3%'42
XKk  x3_x3+1

12) lim 6 %X° =2
xX— = x+-1

13) i _2:?_&_:_‘,__
7(-7.‘1 3= m

4) i Sen 4%
x=0 en B X

5 5) i Bx'-3x%+ P’ L4 lim 3 1qar
| | =70  seq 2%

%0 x4
AY SRR Thh s
X —>0 >




r no en el punto indicado

| F () = -1 . en x=-1
2% +) ~

)F () = 5%%-2%+] jen x=2

B 0 - iy
Fh
i £ = | KE2RAD e xE ]
Xiax 41
4 : si- =4
2H-FXHE sl x A3
S)FCX3: %=

|\;:F A= ex
(A1)
l\ e (1= AETE-L
N4 L

3) = (X\ = _”X-'l

%34 3xE 2%

102111512

Il.- Expresar los valores de ' X " para los cudles la funciones dada sea discontinua

415 S

- Utilizar la difinicidén de continuidad para decir si la funcién dada es continua o

P

e

H)F(ﬂ: 2z
3-Va+io

I F (o e DA L
ot S~




M ATEMATICAS 11l
| TEMA V
DERIVADAS

OBJETIVO:
Al terminar el tema, el alumno serd capaz de interpretar geometric3

mente el concepto de derivada de una funcién y calcular la derivada

de diferentes tipo de funciones.

ACTIVIDADES:

) ' |.- Expresard verbalmente el concepto de derivada

2.- Representard graficamente el concepto de derivada

3.- Calculard la derivada de algunas funciones algebraicas por defi-
nicion.

4 L4.- Calculard por los teoremas la derivada de funciones algebraicas,

| trigonometricas, exponenciales y logaritmicas.

A 5.- Defina el concepto de derivada implicita

: : ! 6.- Derivara funciones en las que 'Y " implisitamente.

i | 7.- Defina el concepto de di ferenciales

8.- Ultilizard las formulas de diferenciales

9.- Definira” la antiderivadas de una funcion.

10.= Calcularad la antiderivada de una funcién usando las formulas

11.- Aplicara los conceptos teoricos a las solucién de problemas = -

re lacionados con la Biologia y otras ramas




MATEMATICAS 11 * ol

TEMA V
I : DERIVADAS

L ABORATORIO

\ z l.- Derivar las siguientes funciones aplicando
D F ()= 6% =% i

la definicion
l\ E (X\\ :.)(3__‘-})(2_*,5)(_1

3) T Ty
! =

1 “l} F (7() = VS?(z—-)(

I 5] F () 4
‘ ‘ L-)(

3= %4

{

J

!.: 6) F (v)

¥l i) S -

8) F (K\ = 37(-1}3
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{|.- Derivar las siguientes funciones aplicando los teoremas de derivadas

) F C‘L) = A EBX 3N+ x7-9 S

B Ol et

——

X - X3
FEC R T S
%2, x¥3 x4 X
(o NEE | ey SN
* A
g e g e
‘I B) F (7(\ = 70'
H::? Vo, <3
i' R F G- x> 42 )5-
‘ ( X*< 1
| ;) File) = oxt -%x34)
(oo $2)7
0 F(x) = (2atex+2)’
(x34 10"

4
o) F O = (axd—x2a)

NI 1
N F(x) = Vxer Va-l
\jl-—x \)X+l

b F(x) = (sx%%242x) (x*42)’

3) Fel = (o _JXYE sx*-8

- PP




St
) F ) = Grat) - V2R z
) F (*{_) = (67(?‘* )(‘*'Q' éX~l)
1S =

——

3A*+|
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| 11.- Derivar las siguientes finciones trigonometricas, exponenciales y logari tmos

1) Flx)= Sea’ (35 - x +1)

7‘::1 + 25¢

2) Flx) € . Cos (}xl‘i— 22)

\

’3) Flx) = ,Qn(Sx.ﬁ—x +2-)
! =
1 e

qr—————’_"
4) Flx) = 1‘:5 (C\x.s—— = 4 ¢

Sen (,83(.?' + 3% )
3
(BX?'T 3x )

)]

| gy Fi(x)

> 5
I G) P = (1 4 B

f

|1 ]

’! 3) AF (s Senz(?x-x?'\)-\- Q.osz(:}:t"fa)

V % \
“: a) &S = C{’% (3::’-—3(,) + 9.(‘- (‘5:& - )
- Al

Al N Fx) = fo (Bxo_=*2)

i Y32 x

! ; X
| 10)  F(x) - e"-%(““' . Cac bx

i W) A ey, 3 In (e a5 4 m4d)

l 3::.“-(
12) Flx) = e
\ 3t
‘ o
13)  FxX) = /Q.ﬂ [ sen <_:(.ﬂ- 613]
‘ S 2
Ay Feey = S (ed2t). fal= - 4+2)
| | | |




IV.- Derivar impicitamente las siquientes expresiones

| 1) 41’-_8.)% {'—t”—*@

2

2) :\‘11;.; <48y = By

2
S _
3y Sea (< 41) e = ®

l

\

| 41 YZ
‘t 4 @ 4 g) & (xAy) =
I

g by etayds 5% 894
);“l 3 5
i @) 8::,;59‘ - +.5" = 2=
E:E Ers
| 7) e
' 2
] M n-|




|
{
|
f
|

2

DER | VADAS ey

Cuando se sintetiz6 una proteina en una célula, la masa "M'" de proteina

como funcion de tiempo aumentd de acuerdo a la férmula.
2
M=p4+qt +rt ( donde p,q vy r son contantes )

Hallar la razén instantanea de reaccidén como funcidn de ' t', donde la -
reaccion es la razén con que cambia la masa.

( utilizar la definicién de derivada como razén de cambio instantanea )

.~ Una masa de aire frio se aproximo a una universidad. La temperatura es de ''t"

grados,' t'' horas después de la media noche, y dicha variables estan relacio-
nadas mediante la siguiente funcion.

T=0.1(400 -4 t+t°) 0%¢t& 12
Calcular la razon instantanea de cambio de " T '' con respecto a t arlas horas:
a) 0 horas
b) 5 horas A.M.

c)12 horas P.™M

.= Supongamos que una proteina ( masa '"M'" en gr.) se disgrega en aminoacidos ~--

P L4
sequh la formula

Mes— + 2

t
Donde el tiempo estd medido en horas. Hallar la razén de cambio instantanea

para un tiempo . € = ; h.

.= El gasto de energia de algunos pdjaros al volar se puede medir. Para el peri-

quito australiano ( Melopittacus udulatus ) al gasto de energia en Cal. g
I

Km ( calorfa por gramo a la inversa y por kilogramos a la menos uno ), se -

puede describir mediante la formula:

I
= { 0.074 (V- 35)% +22 }

2
donde la '"V'''es la velocidad del pdjaro en Km. hr. (1a velocidad del viento

no se considera ).

.= Se proyecta gye dentro de '" X " meses, la poblacion de una cierta ciudad sera:

P (X)=2x+ yx3/2 + 500

{ A que ritmo estara cambiando la poblacion dentro de 9 meses? (

( derivada = ritmo de cambio )




6 .- El tamafio de un cultivo de bacterias que cruce lentamente esta dado

aproximadamente por:
2 g
N =No + 52t + 2 t ( tiempo de horas )
Hallar la razon instantanea de crecimiento en:

t = 5 horas .




MATEMATICAS 11
TEMA : VI
APLICACIONES DE LA DERIVADA.

OBJETIVO:
Al terminar el tema, el alumno serd capaz de aplicar la derivada
de una funcién, para obtener los maximos Yy minimos y puntos de -

inflexion de una funcidn.
ACTIVIDADES:

.- Definir el concepto de maximos y minimos relativo a una fun-
cion.

2.- Definir el concepto de mdximo y minimo ahsolute a una fun-
cion.

3.- Definir el concepto de punto critico

L.- Enunciara el criterio de la primera derivada

5.- Calculard mdximos y minimos de una funcién usando el criterio de

la primera derivada.
6.- Enunciara el criterio de la segunda derivada

7.- Calculard maximos y minmos de una funcidén usando el criterio -

de la segunda derivada

8.- Aplicard los conceptos teoricos a la solucién de problemas aplica

dos con la Biologia y =-otrasramas.




MATEMATICAS 11 =25 -

TEMA VI APLICACIONES DE LA DERIVADA
LABORATORI O

|.- Encontrar los puntos donde las siguientes funciones tengan maximos y minimos

! ) Plx)y =2 x"—x 43

2) F(x) = 2Zx -3x" 42

sk
T
¥
"
w|d
K
{
»
K
%
H

4) Fix) = 2x° = 255~ lox —)
| 5) Ere) = Rkt - M+
4
W
| C) Flx) = —xf 4 2% + |
e 2
#) FLe)iEA " (0 =1)
|
2
i 8) eLx) = =+ 4 x—":ﬂ-*‘i
3 )
) rx) = o x4 ‘/3:{.3.. Vo X*

10y E(x) = E® i




= =R :
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APLICACION DE LA DERIVADA

1 .- La Ley de Poiseville afirma que la velocidad de la sangre que esta a T

centimetros del eje central de una arteria de radio R es

S (r) =C ( R2 - r2 ) donde C es una constante positiva

Donde es mayor la velocidad de la sangre?

2.- Un pez nada contra corriente a una ve locidad constante V relativa al -
agua. El agua tiene una velocidad V , con respecto allsuvelo . El pez in
tenta alcanzar un punto a una distancia $ agua, arriba. La energia re--
querida estd esencialmente determinada por la friccidn en el agqua y por

el tiempo t necesario para alcanzar el objetivo.

Los experimentos han demostrado que estd energia es E = Cth donde C>0

y K> 2 , son ciertas constantes ( k depende de la forma pez ) Ji 2
Dados los siguientes datos, que ve locidad minimiza la energia ?

S
t = == - K=3 )

vl = 3.6 m/seq.

3.- Una pulga que salta en direccién vertical alcanza la siguiente altura h

(en metros ) como funcidn del tiempo t ( en seg.)

R 44 )¢ ll- ¢ b0 BB

Hallar la velocidad en el tiempo t = oy la maxima altura alcanzada.

L .- En una reaccion autocatalitica, una sustancia se convierte en otra nueva
sustancia 1lamada producto, de modo que el producto cataliza su propia -
formacidén. Supongamos que la reaccion d es proporcional a la cantidad X
de] producto en el tiempo t, Yy tambien proporcional a la cantidad todavia
utilizable de la sustancia original.

Si a denota la cantidad original de la sustancia decrece a - x en el tiem

po t. por tanto.

g X =k x ( a= x ) ( K es una constante positiva)

dt
Hallar el valor particular de x que maximiza la razon de reaccidn _dx
dt




MATEMATICAS |1
TEMA No. VII
1 INTEGRALES

} OBJETIVO:
Al terminar el tema el alumno, interpretard geometricamente el
i concepto de integral de una funcién y lo aplicara para calcular

‘ el area bajo curvas.
‘ ACT IVI DADES:

1.- Enunciard el concepto de integral fndefinida

| 2.- Enunciara el concepto de integral definida

3.- Interpretara geometricamente el concepto de integral definida

==

L.- Calculard integrales indefinidas a partir de formulas
5.- Enunciard el teorema fundamental del cédlculo

6.- Calculara integrales definidas a partir del teo. fundamental -

del calculo
i1l | 7.- Calculard el drea limitada por varias funciones

8.- Aplicard los conceptos teoricos a la solucion de problemas - -

i . relacionados con la Biologia y otras ramas




AATEMATHLUAS Vi o
TEMA VI

| NTEGRALES

LABORATORI O

|.- Calcular las siguiente integrales indefinidas

3
) ((ex-9)axt Sx +2) Ox 0) (cos’ae - Sen 2z &

Sen 4x dx
c-2 d (") R L
3 5 = = s 1+ Cos 4%
3
~ -l2>= *!
2 2 A
12) S Sen 2X (Cos™ x + 1) x
2) S x - 2 A
e
- A 42

5 413
12) S ) (£-3x) - dx

2
w dx
4) S

=

-

SEsE de
15) S
& S(mu) Sec (25 + 4x) -}'3(2-13'4-4:3 dx

1‘.41' 2‘:'3-4'2—

| 3
s 3 3 dx
1e) sz Sen 2% Cos 9%

i7) S(x.-ﬂ) Cos (x4 2x +13) 9




-29_

Il.- Determinar el &rea de la reqidn limitada por la grafica de las ecuaciones dadas

En cada caso dibuje la figura e indique claramente la regién cuya area se pide.

< : =2x +9°
(Y Mz =5 wsouikEny X 32 @ mz X 4 dx 42, n=2

L S 2T £ 2y, 4ol







