Caso III

Con estos elementos conocidos, aplicamos la iéy de lt:;s Cox

nos ya que la ley de los senos no resuelve el tridngulo

Ejemplo 5.

Resolver el tridngulo ABC, si b = 20, c = 30y A =y

Solucion :

Con los datos logramos la figura siguiente

C

Por la ley de los cosenos
a2 =b2+c2—2bccosA

Despejando y sustituyendo valores

a=\/b2+€z—2bccosA

a=+/(20)2+(30)*—2(20) (30) cos 30°

a =/ 400 + 900 — 1200 (0.866

a= /1300 —1200 (0.866

Datos: Dos lados y el dngulo comprendido entre elly .

a= 4/ 1300 —1039,20 = 16.15

a= 16.15

Enseguida determinamos el menor de los dos angulos desco-
nocidos.

Por la ley de los senos,

senB _  senA
b a

bsen A

sen B = =

_20sen 30°

senB=—""c15

20 (0.5
sen B — _—i(-é._lﬁ_) == 0.619
B=sen"! 0619

B =38° 15

El angulo C lo obtenemos a partir de

180° - A - B
180° - 30 — 38° 15'

1117 45
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Caso IV Datos: Los tres lados,

También aqui utilizamos la ley de los cosenos para hallar los
angulos del tridangulo dado.

Ejemplo 5.15.6

Resolver el tridngulo ABC » 81 a=3, b=8 y c=10
Solucién:

La figura del tridngulo correspondiente es:

Si queremos obtener cualquiera de los angulos, ‘utilizamos
la ley de los cosenos y despejamos el angulo correspondiente,

Asi
a2 =b*+ c? —2bclos K+

Despejando cos A , obtenemos

- a2___ b2_c2
e e

Cambiando signo a la fraccién

b?+ c?— a?
2be

cos A=

Sustituyendo valores

(8)% + (10)>*—(8)*
2 (8)(10)

cos A=

64 +100—9
cOs A = 160

185 o 3l
160 32

cos A=

=0.969
A =cos10.969

A = 75° 50"

El 4ngulo B se obtiene a partir de la igualdad.

A Ba a2 + c2 = b2
b% =a% + ¢2 — 2accosB cos = e

Sustituyendo valores obtenemos

cos B 0.75

B = cos 1 0.75

B 41° 20

El dngulo C es el suplemento de la suma % A + <B, por lo
tanto % C = 62° 50°.




Ejercicio 5.8
Enuncia la ley de los senos.

Da la exprestén matematica de la ley de los senos,

Demuestra la ley de los senos.: e

¢Qué nos dice la ley de lo s cosenos?

Escribe la expiesién matemitica de la ley de los cosenos, para (|
cada uno de los lados de un tridngulo oblicudngulo. :

Demuest:ra la'léy éle los cbsenos para el triangulo de la figura
5.62 obteniendo el cuadrado del lado c. Coloca el 4ngulo C
en posicion normal, '

s =
P

LAMTRI Y el

B F &
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¢Cudntos casos se presentan al resolver un tridngulo oblicudn-
gulo, de acuerdo con los elementos conocidos?

¢Cudndo se aplica la.ley de los senos?

¢En cuiles casos se aplica la ley de los cosenos?

10. Resuelve los siguientes tridngulos oblicuangulos cuyos datos
se dan en los incisos siguientes




Funciones Trigonométricas

Senos y tangentes, léanse hacia abajo
Cosenos y cotangentes, léanse hacia arriba

e

'_)L"ws br/ L

sén tan Z seén

7074
46° 7193,
47° 7314
48° 7431
49° 7547

7660
5 7771
52° 7880
53° 7986
.8090

8192
-82%90
.8387
8480
8572

-B&60
B7464
.8829
8910
.8988

SV oL

9063
9135
9205
9272
9336

9397
9455
251
9563
9613

———— — s L

9659
9703
9744
9781
9816

9848
9877
9903
9925
9945

9962
9976
9986
9994
9998




Respuestas a los

Problemas Impares




Respuestas a los problemas impares,
Ejercicio 1.1 (Pégina 11)

1. El razonamiento deductivo procede de lo general a lo parti-

cular y el razonamiento inductivo procede de lo particular
a lo general,

Deductiva, inductiva,
Ver punto 1.2.1
2n, 2n—1

Naturales, pares e impares,

2n+1=2n+1

AT ey v

4n+1)=4(n+1)
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Ejercicio 1.2  ( Pégina 19 )

bt
P |
=
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ol i M

1. c*+4c3d+6¢c2d2 +4cd® +dt

3. mé — 6m® +15m%_— 20m3 +15m2 —6m+1

r®+9r8s + 3617 5% + 8415 83 + 126715 ¢t
+1261* 5% + 8413 5% +36r257 +9rs® +5°
32x® — 80x* y + 80 x® y% — 40 x2 ys
+10x y* — y®

ye — Oyt + 2792 - 27

a'® + 9al® b2+ 362l bt + 84 212 b® +.126 a0 b®

+126 a® b'® + 84 2% b12 + 36 a* b4 + 9a? bl® + I8,
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64 2% + 576 a° b + 2160 a* b2 + 4320 a® b3

+ 4860 a2 b* + 2916 a b® + 729 b®

cb 5 ct 10 c8
Y

a3 d* d2

1; 2; 6; 24; 120; 720; 5,040; 40,320; 362,880; 3°628,800,
35 w3 z4

210 s* t°

10°264,320 a* b®

1001 wio

Ejercicio 2.1  ( Pagina 31 )

1.

3.

Ver definicién en la pagina 25
La grafica de una sucesién la forman puntos aislados y la

grafica de una funcién la constituyen segmentos de rectas o
de curvas.

La ley de desarrollo.
a) funcion lineal,
b) funcién exponencial.

c) inverso multiplicativo de una funcién lineal.

2.1,0,—1,—2

1, 4,16, 64, 256
19.

91. geométrica
23, armoOnica

25. aritmética

Bjercicio 2.2 ( Pagina 36 )
1. ' Ver definicién en la pagina 33
3. La ley de desarrollo

1 + 2+3+4+5+6

1 + 3+56+7T+9+11

3+6+ 9+ 12 + 15 + 18

5 + 10 + 15 + 20 + 25 + 30

Ejercicio 3.1 ( Pagina 48)
1.  Ver definicién en la pagina 41
3. a, =a + (n-1)d
5. Restando a cualquier término el término anterior.

= T




20!
5!

720
13.
210
15.
9. 27:907,200
17.
11. 504

Ejercicio 3.2 (Pagina 55 ) Ejercicio 4.3 ( Pagina73)

1. Ver definicion en la pagina 71

r=2 S12 = 8190

?

n!
(n—r)!'r!

‘ J C(nr)=
by = % , Bgeul22

20

9, 1.23cm , 1.498m _
Ejercicio 5.1 ( Pagina 90)
11. Ver definiciones en las paginas 50 y 54.
1. Vet el parrafo segundo de la pagina 79

Ejercicio 4.1 ( Pigina 64 ) 3. Z: horizontal es paralela a una superficie de nivel y la verti-
1 sigue la direccion de la plomada.

1. 720
R 8wy

5. 36 =1 Cuando los lados inicial y final son los mismos.
7. 9 . a) 315° , —405° , 675°

b) —828°; 392°, 762°

Ejercicio 4.2 (Pdgina 69 ) c)  345° —375° , — 1735°

1. 12, e720 , 2730 4 —292°30° , = 652°30° , 427°30°
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e+, f)—

La horizontal que pasa por el ojo del observador y la visual
dirigida hacia un punto situado abajo de él.

minutos y segundos

Ver definici6n en la pigina 83

180°

Nulo, agudo, recto, obtuso, colineal, entrante y perigonal
a) complementarios

b) complementarios

c) conjugados

d) suplementarios

e) conjugados

Ejercicio 5.2 ( Pagina 102)

a) ~quilatero, is6sceles y escaleno
b) equidngulo, rectdngulo y oblicuangulo.
No, porque el equilatero tiene sus tres lados iguales.

matematico griego

En el teorema de Pitdgoras

d= V(%2 - %1 ) + (y2 - y1)?

9, 50°
11. Tres
13. Iguales

Ejercicio 5.3 ( Pagina 111 )
Seno, coseno, tangente, cotangente, secante, y cosecante

senB=—g— , cosB=% tan B= s

3

. d 5
cot B 4 " secB—-——3

)10 , i) 54/ 5
iii) /B8 , iv) 44/ 10

by P - ¥ Ly By gl B

cos 60° , cot 45° , csc30° , tan 30°

sec 75° , sen15°

1, 8+/2

13. 2./ 34

. Ejercicio 5.4 (Pagina 118)

Conocer sus tres lados y sus tres angulos.

Ver las reglas en la pagina 113




angulo cuyo seno es 0.5 o = o
o e sen 210 sen 330
angulo cuya cotangente es 42&
dngulo cuya tengente es 1 cos 210° cos 330°

angulo cuya secante es oo
2000 V3 tan 210° tan 330°
3
Ejercicio 5.5 (Pagina 129) cot 210° cot 330°

Con la base sobre el eje X sec 210° sec 330°

csc 210° csc 330°

Ver definicién en la pagina 127

3
2.

IylV IylV
a) Igual a las funciones de 330°

. (=]
tan 150° b) Igual a las funciones de 135

c) Igual a las funciones de 270°

d) Igual a las funciones de 225°

cot150° = — ./ 3

sec 1500 = ﬂ_

3 1. sen(—6) = — senf

Ejercicio 5.6 ( Pagina 138)

cos(—0) cos 6

csc 150° = 2 tan(—@) = — tan@




cot(—0) = — coth
; Ver expresiones en la pgina 154
sec(—fH) = sec 0

: Cuatro
csc(—60) = — cscf

Enloscasos III y IV

i TEIETICT
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Ver gréficas en las paginas 137

Wt

Ejercicio 5.7 ( Pagina 150 )
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3. tan a =

Ver tranformacién en la pagina 141
Ver demostracién en la pigina 143

Ver demostracién en la pagina 147
Ejercicio 5.8 (Pégina 170)

1. Ver enunciado en la pagina 152

3. Ver demostracién en la pigina 153
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