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ces derniers; en sorte que cette premiére consi-
dération West pas rigourensement suffisante pour
expliquer la préférence accordée unanimement
au systéme ordinaire. Mais, en examinant d'une
maniére plus approfondie la nature de-tout sys-
téme de cordonnées, nous avons reconnu, en
outre, que chacune des deux lignes dont la ren-
contre détermine le point considéré, doit néces-
sairement offrir & chague instant, parmi ses di-
verses conditions quelconques de détermination,
une seule condition variable, qui donne lieuw &
Fordonnée correspondante, et tontes les autres
fixes, qui constituent les axes du sysidme, en
prenant ce terme ' dans son acception mathéma-
lique la plus étendue  la variation est indispen-
sable pour que toutes les posilions puissent tre
considérées, et la fixiténel'est pasmoins pour qu'il
existe des moyens de comparaison. Ainsi, dans
tous les systémes rectilignes, chacune des deux
droites sera assujétic 4 une condition fixe, et
Fordonnée résultera de la condition variable.
Sous ce rapport, il est évident, en thése géné-
rale, quele systéme le plus favorable 4 la con-
struction des liens géométriques, sera nécessaire-
ment celui d’aprés lequel Ja condition variable de
chaque droite sera la plus simple possible , sanf
& compliquer pour cela, 5'il le faut, la condition
fixe. Or, de tontes les maniéres possibles de dé-
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terminer denx droites mobiles, la plusaiséed sui-
yre géomé[r]qucment est cerlainement celle dans

laquelle, la divection de chagque droite restant in-

" yariable, elle ne fait que se rapprocher ou s¢-

loigner plus ou moins d'un axe constant. Il se-
rait, par excmple , évidemment plus difficile de
se figurer netiement le déplacement d'an point
produit par Vintersection de deux droiles, qui
tourneraient chacune autour d'un point fixe en
fesantavec un ecertain axe unangle plus ou moins
grand, comme dans: le'systéme de-coordannées
préeédemment indigqué. Telle est la vévitable ex-
plication générale de la propriéié fondamentale
que présente, par sa nature, le systéme rectiligne
ordinaive; d'étwe plus apte ql;’. ucun’ aukee i fa
représentation géométrique des équations, comme
étant celui dans lequel il est: le plus aisé- de con-
eevoir le déplacement d'un point en wésultal du
changement de valeur de ses coordonnges. Ponr
senlir nettement toute la force de celte considé-
ration, il suffirait, par exemple, de comparer
soigneusement cesystémeavec le systéme polaire,
dans lequel cetle image géométrique si simple et
si aisée ) suivre, de deux droites se mouvant cha-
cune parallélement & Paxe correspondant, se
trouye remplacée par le tablean compliqué d'une
série infinie de cereles concenbriques coupés par
une droite assujétie & tourner antour dnn poiat
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fixe. Il est d'ailleurs facile de concevoir 4 priori

quelle doit e, pour Ja géomélrie analytique,
Textréme importance d'une propriété aussi pro-
fondément élémentaire, qui, par celte raison,
doit se reproduire 3 chaque instant et prendre
une valeur progressivement croissante dans tous
les fravaux quelcongues de cette nature ( 1);

ILn préeisant davantage la considération qui
démontre la supériorité du systtme de coordon-
nées ordinaire sur tout autre quant a la peinture
des équations, on peut méme se rendre compte
de l'utilité que présente sous ce rapport I'usage
habituel de prendre autant que possible les deux
axes perpendiculaires entre eux pludt qulaves
ancune autre inclinaison. Sous le rapport dela
rf:préscnmtion des lignes par les équations, cette
circonstance secondaire n'est pas plus universel-
lement convenahle que nous navons vu étre la
nature méme du systéme; puisque, suivant les

,(A‘} Devant me borner jci 4 la comparaisan la plus générale; je
73 point considéré plusiurs autres inconvéaicns élémentires de
moindee impartance , mais cependant fort graves, que présente
lesystéme des coordonne, polaires, comme de ne point admetire

‘lation géometrique pour le signe du rayon recteur, et

I < ner quelquefois un point unique pour diverses solu-
tn?m dslslml:n!:a, ot il résulte que la peinture des équations y est
necessnrement imparfaite, Quels que soient ecs inconvéniens,
comme plusicurs systimes autres que le systeme rectiligue ordi-
NAE pourraient aussi en &lre exempls, il ne fallait point en teniv

compte pour établie la supériorite ginérale de ce dernier
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oceasions , loute aulre inclinaison des axes peut
mériler & cet égard la préférence. Mais, sous le
point de vue inverse, il est aisé de voir que des
axes reét’mgu!nircs permettent constamment de
peindre les équations d’une manidre plus simple
et méme plus fidéle. Car, avec des axes obliques,
Vespace se trouvant parlagé par cux en rdgions
dont lidentité n'est plus parfaite, il en résulte
que, si le lien géométrique de Péquation s'étend
4 la fois dans toules ces régions, il y présentera ,
4 raison de la seule indgalité des angles, des dif-
férences de figure qui, ne correspondant & au-
cune diversité analytique, altéreront nécessaive-
ment Vexactitnde rigoureuse du tableau, en se
mélant aux rdsultats propres des comparaisons
algébriques, Par exemple, une équation comme
XMy ™ =g, qui, par sa syméirie parfaite ,
devrail donner évidemment une courbe composée
de quatre quarts identiques, sera représentée,
au conlraire, en prenant des axes non-rectangu-
laires, par un lieu géométrique dont les quatre
parties seront inégales. On voit que le seul moyen
déviter toute disconvenance de ce genre est de
supposer droit Fangle des deux axes.

La discassion précédente établit claivement
que, si, sous I'nn des deux points de vue fonda-
mentaux continuellement combinés en géométrie
analytique, le systéme des coordonnées rectili-
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gnes proprement dit n'a aucune supériorité cons-
tante sur lout autre ; eomme il n’est pas von plus
4cetégard conslamment inférienr, sa plus grande
aptitude ndeessaire ct absolue & la peinture des
équations doit Jui faire généralement accorder
la préférence, quoiqu'il puisse évidemment ai-
river, dans quelques cas particuliers que le be-
soin de simplifier les équations et de les obtenir

plus aisément détermine les géomeéires & adopter
an systéme moins parfait. C'est, en effet, daprés

le systéme reetiligne, que sont ordinaivement
construites les théories les plus essentielles de
geométrie générale, destinées & exprimer analyti-
quement les phénoménes géomélsiques les plus
importans. (Juand on juge nécessaive d'en choisir
un autre, e'est presque togjonrs le systéme po-
laire auquel on sarréte, co systéme élant dune
nature asses opposée i eelle du systéme rectiligne
pour que les équations trop ct.‘vmp]'uiuéu: rela-
tivement & celui-ci deviennent, en général , suf-
fisamment simples par rapport & Vautre. Les coor-
données polaires onl d'aillenrs souvent Vavantage
de eomporter une signification’ concréte plus di-
recte et plus naturelle, comme il arvive en mé-
canique pour les questions géoméirigques aux-
quelles donne lieu la théorie des mouvemens de
volation , et dans presque Lous les cas de géomé-
trie céleste.

MATHEMATIQUES. 455

Afin de simplifier Uexposition, nous n'avons
josquiici considéré la conception fondamentale de
Ia géométrie :malytique que relativement anx
seules courbes planes, dont I'étude géncrale avait
été I'objet unique de la grande rénovation philo-
sophigue- opérée par Descartes. Il s'agit mainte-
nant ; pour compléler celte importante explica-
tion , de montrer sommairementde quelle maniére
celte pensée élémentaire a été élendue, environ
un sitcle aprés, par notee illustre Clairant,  I'é-
tude géndrale des surfaces et des conrbes & don-
ble courbure. Les considérations imii({nées ci-
dessus me permettront de me bovner 4 ce sujeta
Pexamen rapide de ce qui est striclement propre
& ce nouvean cas.

L'entiére détermination analytique d'un point
dans lespage exige évidemment qu'on assigne les
valeurs de trois eoordonnées; par exewple, da-
prés le systéme le plus fréquemment adoplé et
qui correspond an systéme rectiligne de la géo-
métrie plane, des distances de ce-point & trois
plans fixes, ordinairement perpendiculaires entre
enx, ce qui présenie le poimt comme lintersec-
tion de trois plans dont la direction est invariable.
On pourrait également employer les distances du
point - mobile & trois points fixes, ce qui le dé-
terminerait. par la rencontre de trois sphéres &
centre constant. De méme, I position d'un point
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serait. définie ey donnant sa distance plus ou
molns grande 3 un point fixe, et la direction de

cette distance, au moyen des deus angles que
fait cette drojte avec deux axes invariables ; cest
le systéme polaire propre & la géométrie & trois

dimensions; le point est alors construit par lin-
tersection d’upe sphére & centre constant avec
deux cbnes dypits & base circulaive dont les axes
et le sommet commun ne changcnt pas. En un
mot, il y a éyidemment , dans ce cas, au moins
la méme varidié infinie entre les divers systémes
possibles de coordonndes que nous avons déji ob-
servée ponr lp géométrie & deux dimensions. En
général, il faut concevoir un poinl comme Lou-
jours déterming par Pintersection de trois sur-
faces queleonques, ainsi quil Vétait auparavant
par celle de deux lignes; chacume de ces trois
surfaces a parcillement toutes ses conditions de
détermination canstantes, exceptd une, qui donne
lien 3 Ia coordonnée correspondante , dont lin-
fluence géoméirique propre est ainsi d'astreindre
le point 4 étre sitné sur ceute surface.

Cela posé , il est clair que si les trois coordon-
nées d'un poing sont entiérement indépendantes
enire elles, ¢ point pourra prendre snccessive-
ment dans Pespace tontes les positions possibles.
Mais , si le point est assujéti i resler sur une
certaine surface , définie d'une maniére queleon-
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yue , alors deux coordonndes suffisent évidem-
ment pour déterminer a uhal[lu’, instant sa situa-
tion, pu 's({ue la surface proposce tiendra lien de
la condition imposée par la troisiéme coordonnée.
On doit done coneevoir nécessairement dans ce
cas, sous le point de vue analytique, cette der-
niére coordonnée comme une fonetion détermi-
née des deux autres, celles-ci demeurant entre
elles complétement indépendantes. Aiwsi, il y
aura entre les trois coordonnées variables une cer-
laine équation permanente, et qui sera unique
afin de correspondre au degré préeis d'indétermi-
nation de la position du point. Cette équalion,
plus ou moins facile & déeouvrir , mais toujours
possible, sera Ja définition analylique delasurface
proposée , puisqu’elle devra se vérifier pour tous
les points de cette surface, et seulement pour
cux. Sila surface vient & éprouver un change-
ment quelconque, méme un simple déplacement,
Péquation devra subir une modification corres-
poudante plus on moins profonde, En un mot,
tous les phénoménes géomélriques quelcongues
relatifs aux surfaces seront suceptibles d'éire
traduits par certaines conditions analytiques
dquivalentes propres aux équations i trois va-
viables, et clest dans Vétablissement et Vinter—
prélation de eette harmonie générale et néces-
saire que consislera essentiellement la science
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de la géométric dnalytique A trois dimensions.

A ¥ 2
Considérant ensuite celle conceplion fonda-

mentale'sous le point de voe inverse , on voit
de la méme maniére que toute équalion i trois
variables peut étre , en général , représentée géo-
métriquement par une surface déterminée, primis
tivement définie daprés la propriéié twés-caracs
tristique, que les coordonnées de tous s points
conservent toujours entre elles la relation énon=
cée dans cetie équation. Ge liew géométrique
changera évidemment, pour la méme équation
suivantJe systéme de coordonnées qui servirad la
construction de ce tablean. En adoptant, par
exemple, le sysidme vecliligne, il est elair que dans
équation entre les trois variables &, 7, 5, chaque
valeur particuliére attribuée 4 5, donnera une
équation enlre @ ¢t ¥, dont le lien gdométrique
sera une certaine ligne située dans un plan paral-
1&le auplan des @, 1, et i une distance de ce der-
unier égale 4 la valeur de 2z, de telle sorte que le
lieu géomélirique total se présentera comme com-
posé d'unesuiteinfinie de lignes superposées dans
une série de plans paralléles , sauf les interrup-
Lions qui. pourront exister , el formera, par con-
séquent , une véritable surface. Il en seraitde
méme en considérant tout autre systome de eoor-
données , quoique la construction géométrique de
Téquation devint plus difficile & suivre.
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Telle est la conception élémentaire , complé-
ment de Vidée-mére de Descartes, sur laquclle
est fondée la géomé{ric gél rale relativement aux
surfaces. Il serait inutile dereprendre direclement
iciles autres considérations indiquées ei-dessus par
rapporl aux lignes , et que chacun peut aisément
élendre aux surfaces, soit ponr montrer que foute
définition d’une surface par nn mode quelconque
de génération est réellement une équation directe
de cetie surface dans un certain systéme de eoor-
données, soit pour déterminer cntre tous les di-
vers sysiémes de coordonndes possibles quel est
généralement le plus econvenable. Fajouterai seu-
lement , sous-ce dernier rapport , quela supério-
rité nécessaire du systéme rectiligne ordinaire,
quanta lapeinture des équations, est évidemment
encore plns prononcée dans la géomélric analy-
lique & trois dimensions que dans celle & deux, 4
cause de la complication géométrique incompa-
rablement plus grande qui résulierait alors du
choix de tout autre systéme , ainsi qu'on peut I¢
vérifier de la maniére la plus sensible en considé-
rant , par opposition , le sysiéme polaire en parti-
culier, qui est, pour les surfaces comme pour
les courhes, et en vertu des mémes motifs, le plus
aprés le systéme rectiligne proprement dit,

Afin de compléter I'exposition générale de la
conception fondamentale relative i 1éude amaly-




460 PHILOSOPHIE POSITIVE.
lique des surfaces, mous aurons encore i exa-
miner phi]usophiqucmeut, dans la quatorziéme
lecon, un dernier perfectionnement de la plus
haute importance,, que Monge a récemment in-
troduit dans les élémens mémes de cette théo-
rie, pour la classification des surfaces en familles
naturelles, établies d'aprés le mode de génération,
et exprimées algéhriqucmcnt par des équations
différentielles communes, ou par des équations
finies contenant des fonetions arbitraires.
Considérons maintenant le dernier point de
vue élémentaire deJa géomélrie analytiqued trois
dimensions, celui qui s¢ rapporte 4 la représen-
tation. algébrique des courbes, envisagées dans
TPespace de la manidre la plus générale. En con-
tinuant & suivee le principe constamment em-
ployé ci-dessus, celui du degré d'indétermina-
tion du lien géométrique, correspondant au de=
gré d'indépendance des variables , il est évident,
en thése générale, que, lorsque un point doit
tire situé sur une certaine courbe quelcongue,
une seule coordonnée suffit pour achever de dé-
terminer entiérement sa position , par Tintersec-
tion de cette courbe avec la surface qui résulte
de cetie coordonnde, Ainsi, dans ce cas, les deux
autres coordonnées du pohl!. doivent étre congues
comme des fonctions nécessairement détermindes
et distincles de 1a premiére. Par conséquent,
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toute ligne, considérée dans Lespace, est done
l'cprdscu.lée analytiquement, non plus
seule éql_lalmu , mais par le systéme de deux équa-
tions entre les. trois coordonndes de Iun quel-
conque de ses points. Il est elair, en effet, d'un
autre cile, que chacune de ces tquations, envi-
sagée scpardment, ¢xprimanl une certaine sur-
face, leur ensemble présente la ligne proposee
comme l'itersection de deux surfaces détermi-
nées. Telle est la manidre Ia plus générale de
congevoir la représentation algébrique d'une ligne
dans la géométrie analylique & lrois dimensions.

Cette conceptionest ordinairement envisagéed une

maniére trop étroite, IOl‘:‘qil:Otl se bérne i gon-
sidérer une ligne comme déterminde par le sys-
téme de ses deux projections sur deux des plans
coordonnds , systéme caractérisé analytiquement
par cetie particularité que chacune des deux
¢équations de la ligne ne contient alors que denx
des trois coordonndes, au lien de yenfermer o
multanément les trois variables. Cetie considéra-
tion , qui consiste A regarder la ligne comme I'in-
terseclion de deux surfaces cylindriques paralicles
4 deux des trois axes des coordonndes ,. oulre
Pinconyénient d’dtre hornée au systéme reciiliyne
ordinaire, a le défaut, larsqu'on croit deyoir sy
réduire sirictement, dintroduire des diffien]iés
mutiles dans Ja représeniation analytique des
TOME 1, 31
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lignes, puisque la combinaison de ces denx ey-
lindres ne saurait étre évidemment toujours la
plus convenable pour former les équations d'ane
ligne. Ainsi, envisageant cette notion fondamen-
tale dans son entiére généralité, il fandra , dans
chaque cas, parmi Vinfinité de couples de surfa-
ces dont Uintersection pourrait produire la courbe
proposée,, choisir celui qui se prétera le micux &
Iédtablissement des équations, comme se compo-
sant des surfaces les plus connues. Par exemple,
agit-il dexprimer analytiquement un cercle
dans Vespace , il sera évidemment préférable de
le considérer comme l'intersection d'nne sphére
et dun plan, plutbt que suivant foute aulre
combinaison de surfaces qui pourrail également
Ie produire.

A la yérité, cette maniére de concevoir la re-
présention des. lignes par des équations dans la
géométrie analytique i trois dimensions , engen-
dre, par sa nature, un inconvénient nécessaire ,
celui d’une certaine confusion analytique; con-
sistant en ce que la méme ligne peul se trouyer

ainsi exprimée , avec un méme systéms de coor-
données, par une infinité de couples d'équations
différens , vo Finfinité de couples de surfaces qui
peuvent la former, ce qui peut présenler quelques
difficultés pour reconnaitre cette ligne 4 travers

tous les déguisemens algéhriques dont elle estsus-
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ceptible. Mais il existe un procédé général fort
simple pour faire disparaitre cet inconvénient,
se priver des facilités qui résultent de cette varidté
de constructions géométriques. Tl suffit, en effet,
quel quesoitlesystémeanal ytiqueetabli primitive-
ment pourune certaine ligne, de pouvoir endédui-
rele sysiéme correspondant & un conple unique de
surfaces uniformément Engﬂu{]rées, par exemple,
4 celui des deux surfaces eylindriques qui projet-
tent la ligne proposée sur deux desplans coordon-
nés, surfaces qui évidemment seront toujours iden-
tiques de quelque maniére que la ligne ait €€ ob-
tenue, et ne varieront que lorsque cetie ligne elle-
méme changera. Or, en choisissanl ce systéme
fixe, qui est effectivement le plus simple, on pour-
ra généralement déduire des équalions primitives
celles qui lenr correspondent dans ceite construc-
tion spéciale, en les transformant , par deux éli-
minations successives, en deux équations ne con-
tenant chacune que deux des coordonndes varia-
bles, et qui conviendront par cela seul aux deux
surfaces de projection. Telle est réellement la
principale destination de cetie sorte de combinai-
son géométrique , qui nous offre ainsi un moyen
invariable et certain de reconnaiire l'identité des
lignes malgré la diversité quelquefois trés-grande
de leurs éqnations.

Aprés avoir considéré dans son ensemble la
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conceplion fondamentale de la géométrie .uml:»
tique sous les prineipawx aspects élémentaires
quelle peut présenter, il convient, pour complé-
ter, sous Ie rapport philosophique , une telle es-
quisse , de signaler ici les imperfections générales
que présenle encore celle coneeption, seit relati-
vement & la géomélrie, soit relativement i Pa-
nalyse.

Relativement ) la géométrie, il faut remarquer

que les équations ne sont propres jusquici qui
representer des lieux géométriques entiers ; et
nullement des portions déterminées de ces lieux
géométriques. 11 serait cependant nécessaire, dans
plusicurs civeonstances , de pouvoir exprimer ana-
Iytiquement une partie de ligne ou de smface, et
méme une ligne on surface discontinue composée
d'ume suite de sections appartenant & des figures
ge’ométt‘iques distinctes , par exemple le contour
dnn polygone ou fa surface dun polyédee. Ta
thermolegie surtont donne lien fréquemment &
de semblables considérations | auzquelles notre
geéométrie “nﬂl}'!,i([uc actuelle se trouve nécessai-
rement inapplicable. Néanmoins il importe d’oh-
server que, dans ces derniers lemps, les travaux
de M. Fourier sur les fonctions discontines ont
commence remplir cetle grande lacune, et ont
par 1 directement inirodnit vn nouvean ]\(:1‘&?07
tionnement essentiel dans 1a conception fonda-
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mentale de Descartes. Mais cette maniére de re-
présenter des formes hétérogénes ou partielles |
¢tant fondée sur lemploi de séries trigonométri-
ques procédant selon les sinus d'une suite infinie
d'arcs multiples, ou sur Pusage de certaines inté-
gralesdéfinies équivalentesi ces séries et dont Iin-
tégmle génerale estignorée, présente encore trop
de complication pour potvoir éire immédiate-
ment intreduite dans le systéme propre de la géo-
métric analytique.

Relativement & Vanalyse, il faut commencer
parreconnaitre gue I'impossibilité ot nonssommes
de concevoir géoméiviquement pour des équa-
tions contenant guatre , cing variables on un plns
grand nombre, une représentation analogue 4
celles que comportent toutes les équations & deux
ou & trois vaviables, ne doit pas étre envisagée
comme une imperfection de notre systéme de glo-
mélrie analytique , car elle lient évidemment &
Ja nature méme du sujet. L'analyse étant néeessai-
rement plus générale que la géométeie , puis-
qu'elle estrelativel tous les phénoménes possibles,
il serait pen philosophique de vouloir constam-
ment irouver parmi les seuls phénoménes géomé-
triques une représentation eoncrdte de toutes les
lois que Vanalyse peut exprimer. Mais il existeune
autre imperfection de moindre importance quion
doit réellement envisager comme provenait de lo
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maniére méme dont nous concevons la géométrie
analytique. Elle consiste cn ce que nolre repré-
sentalion actuelle des équations 4 deux ou & trois
variables par des lignes ou des smfaces est évi-
demment toujours plus ou moins incompléte,
puisque , dans la construction dn lieu géométri-
que, nous n'ayons égard qu'anx solutions réelles
des équations , sans tenir aucun compte des solu-
tions fmaginatres. Lamarchegénérale de ces der-
niéres serail cependant , par sanature, toutausst
susceptible que celle des autres d'une peinture
géométrique. Il résulte de cette omission que le
tablean graphique de I'équation est constamment
imparfait, et quelquefois méme au point quil n'y
a plus de représentation géométrique , lorsque I'é-
quation r'admet que des solutions imaginaires.
Cependant , méme dans ce dernier cas, il y aurait
évidemment lien de distinguer sous le rapport
géomélrique des équations anssi différentes en
elles-mémes que celles—ci , par exemple,

Byt r=e, alpylr=e, y*+ " =0

On sait de plus que cetle imperfection principale
entraine souvent , dans la géomélrie analytique
4 deux ou 4 trois dimensions, une foule d’incon-
véniens secondaires , tenant & ce que plusieurs
modifications analytiques se trouvent ne corres-
pendre & ancun phénoméne géométrique.
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Un de nos plus grands géométres actuels ,
M. Poinsot, a présenté une considération trés-
ingénicuse et fort simple, 4 flaquelle on n'a pas
fait communément assez d'attention, et qui per-
met , lorsque les équations sont pen compliquées,
de concevoir la représentation graphique des so-
lutions imaginaives, en se bornant a peindre leurs
rapporis quand ils sont réels (1), Mais cette con-
sidération, qu'il serail aisé de généraliser abstrai-
tement, est jusqu'ici trop peu susceptible d'étre
effectivenient emplayée, 4 cause de Uétatextrdme
d'imperfection ot se trouve encore la résolution
algébrique des équations , et d'ottil résulte ouque
la forme des racines imaginaires est le plus son-
vent ignorée, ou qu'elle présente nne frop grande
complication ; en sorte que de nouveaux travanx
sont indispensables & cet égard , avant qu'on
puisse regarder comme comblée cette lacune es—
senticlle de notre géomdtrie arwlyiiqne.

Llexposition philosophique essayée dans cette
legon de la conception fondamentale de la géomé -
trie analytique, nous montre claiement que

(wl) M. Poinsot a montre, par exemple, dans son excellent s
moire sur Uanalyse des sections angulaires, que Péquation

P ta

= o, ordinsinairement éeartée comme n'ayant pas
delien géom

rique, peut-tire reprdsentée, de b maniére la plus
simple tla plus nette , par une hyperbole équilatére, quirem-
plit a son égard le méme office que lo cercle pour Péyuation
2 b T,
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eclte scicnce consiste essenticllement 4 détermi-
ner quelle est, en général , Vexpression analyti-
que de tel on tel phénoméne géométrique propre
aux lignes ou aux surfaces, e réeiproquement &
découyrir I'interprétation géoméirique de telle ou
telle considération analytique. Nous avons main-
tenant d examiner, en nous hornant aux questions
genérales les plus importantes , comment les géo-
métres sont parvenns i élablir effectivement celle
belle harmonie, et & imprimer ainsi 4 la science
géomélrique , envisagée dans son ensemble total,
le caractére parfait de rationalité et de simplicité
qu'elle présente aujourd’hui si éminemment. Tel
sera I'objet essenticl des deux lecons suivanics,
Tune, consacrée & étude géndrale des lignes, cf

TFautre, i Iéinde générale des surfaces.

MATH]iMr\'I'IQL‘FS-

TREIZIEME LECON.

SomumarRe. De la géométrie générale a deux dimensions.

Daprés la marche habituellement adoptde jus-
quici pour lexposition de la science géométri-
que, la destinalion yraiment essentielle de la
géomélric analytique 1est encore sentie que dane
maniére fort imparfaite, qui ne correspond nul-
lement & Vopinion que s'en forment les véritables
géomelres, depuis que I'extension des conceptions
analytiques 4 la mécanique rationnelle a permis
de s'8lever 4 quelques 1dées générales sur la phi-
losophie mathématique. La révolation fonda-
mentale opérée par la grande pensée de Descartes
wesk point encore diguement appréciee dans notre
éducation mathémaliquc , méme la pius haute.
A la manicre dont elle est ordinaivement présen-
tée et surtout employée, cette admirable méthode
ne semblerait d'abord avoir d’antre hut réel que

de simplifier Pétude des sections coniques, on
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