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MCAPITULO 11, =
De Ia Aru‘menca.

-

Qualqui‘era que haya sido el primer pue-
blo ilustrador de la aritmética, ¢ el Egyp-
to, Coz?ujf creian’ Platon'«(a) , Eciteo y
Aristdgoras (#), 6 la Fenicia , como di-
cen ‘Estrabon (¢) , Porfirio ' (@) y+/Pro-
clo (¢), y comoiparece mas natural aten:
dida la necesidad que tenia de cilculos
aritméticos para su comercio ; 0 bienal-
gun otro pueblo que pueda pretender es-
ta gloria ; nosotros ciertamente no tene-
mos ahora noticia:alguna ni del origen
dé esta ciencia’, ni de sus primieros pro-
gresos. Solo sabemos que 'ya en su tiem=
po observo Aristdteles ( /), que casi todas
las naciones, con maravillosa uniformi=
dad , se-haniconvenido en reducir el . mo-
de de contar 4 un mismoisistéma: de. nu-

me-

(2) In Phadre. (b) i.aert. in Proem. (c) Lib.
XV1. (d) In Vit. Pythag. (¢) Comm. in Encl.
(f) Probl. XV,
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meracion , y.en abrazar casi todas la pro-
gresion decupla. Buscando la razon, de
esto el citado Aristcteles , cree poderse
congeturar que haya nacido esta decupla
numeracion de enmpezat-&-contar;.comq
todos lo hacen'comunmente , por los de-
dos de las manos, los quales , siendo so=

lo diez,, pueden haber dado motive 4 es= - -
ta combinacion: (@) A cuyo: propGsite

oportinamente reflexiona. Hervas , en su
Aritmética de las naciones (b) , que varios
pueblos de América dan el nombrede una
mano al niimero cinco , y:de dos al dic;,
y aun aflade para mayor confirmacion,
que aquellos poquisimos que cuentan, por
veintenas, casi todos son salvages, los qua-
les llevando tambien desnudos los pies ,
pueden -afiadir -los diez dedos de estos 4
los de das manos , ¥y formar as: la- v{ges.k-
mal numeracion, Lo cierto es que:no so-
lo los pueblos, conocidos en tiempo, de
Aristoteles, quien solamente exceptua uno

de los traces que no sabia, pasar,del quar
troi,; sino casi; {odos los, otros descubyerms

postermrmente siguen un sistéma seme-
S G T g 1
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‘ante decontar.Y =esta’1.iniwr5'ahfda:d pues
de probar suficientemente no haber sido
esta una invencion aritmética de Pitago=
ras jcomo algunos quigren creer,sino una
Uy antigua y general tradicion ,-funda:
da e alguna razon natural,; como podria
justamente creerse la arriba dicha de Aris-
tételes. Pero 4 lo menos Pitdgoras ha- si-
do el primero que sépémo's- haber ‘hecho
estudio sobre las diversas ‘combinaciones

de los niimeros; 7y el 'que,acarrea'ndo mu-

cha perfeccion 4 toda la -matem:_itica ALY
dedicd” sinignlarmente 4 una “parte suya),
qiial e§ la aritmética; como leemos‘en Laer-
diol (#). Y aunque - los criticos puedan-te-
rier razon para dudar que escribiese de-los
ntimeros', conio ‘quieren Malata /() , san
Isidoro (¢) yGedreno (d) ;'es sin embart
govclerto ‘que enisend muchas cosas'd sus
discipulos  acerca” de esta’ materiajy que
Ja doctrina de los ntimeros tdda’ es  pita-
g6rica. Neo tiene duda que la-aritmética
de Pitfgoras era en gran parte simbblica'y
misteriosa, y que él se ocupaba demasiado
S - jele. OiF 192 2MIUMIQIIgieign
_(a)_Tn Pyrhag. XL (4) Chron.t. 1. ) Orig:
1,c. 11 (d) Comp. hiszo ©o (%) i

~3IM22 ifi2l]el i
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en-dar 4 los ndmeros muchos sentidos ale-
gdricos. Meursio (a) , siguiendo el exem-
plo de otros muchos, ha recogido los va-
rios sentidos que 4 cada nlimero daban los
pitagbricos , y ciertamente causa admira-
cion que hombres grandes, como en reali-
dad lo eran Pitdgoras y muchos. de sus se-
quaces, pudiesen perderse tras imaginacio-
nes tan vanas. Perosin embargo el exami-

* nar tanto los ntimeros , el contemplarlos,

el resolverlos , el combinarlos debia pro-
ducir varias dtiles especulaciones; y 'si fue-
ron vanos aquellos estudios para su sofia-
«a teologia;, sirvieron 4 la aritmética pa-
ra descubrir muchas € importantes ‘ver-
-dades ,que sin tales investigaciones hubie-
ran quedado por mucho tiempo descono-
cidas v ocultas. Algunos quieren queé Pitd-
goras ; venerador de la fetractys, o del ni-
‘mero quaternario; contase solo con ' qua-
tro ntéimeros, volwiendo al uno despues del
quatro, como lo hacemos nosotros con el
diez. (Y en efecto ‘Weigelio  (b), Wa-
1lis (¢) y-algunos otros, han procurado ha-
' )y Ofl ] G 5 30 i cer
(a) De dma_r:'a P]_lfila‘gf (&) Tetract. P_}-t/z::g.
(¢) App. tom. L .

T traciys
pitagdrica.
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cer todas las cuentas usando solo de qua-
tro nlimeros,y formar una aritmética qua-
ternaria, qual creia Weigelioque fuese la pi-
tagorica. Pero por mas ingeniosas y lauda-
bles-que sean estas combinaciones , no pa-
rece que puedan atribuirse fundadamente 4
Pitdgoras, quien , segun todas las memorias
que nos quedan de los antiguos, usaba co-
Imo nosotros de diez nimeros,y encontra-
ba ;. ne solo en los quatro primeros, sino®
en todos los otros curiosos y particulares
misterios. Y si miraba el quaternario con
alguna particular consideracion, habri si-
do solo porque en los primeros quatre
nimeros combinados de diversos modos
se pueden encontrar todos los diez, y no
_porque se quedase en el quarto sin usar de
los otros. Si Pitdgoras hubiese contado so-
lo con quatro niimeros, ¢podria creerse que
Aristoteles no lo hubiese dicho,donde bus-
cando (a) las razones porque todos gene-
ralmente usan los diez niimeros, exceptua
no mas un pueblo de Tracia, el qual usaba
cabalmente solo de quatro , pero por in-
-cultura y estupidez? El mismo cita en

aquel

(4) Probl. XV,

5@ Arish. J5. 11 JcoXLL
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aquel lugar 4 los pitagoricos, pero por
una razon enteramente contraria , y que
supone el modo de contar ‘por diez nu-
meros. Architas tarentino, célebre pitago-
rico, escribio una obra citada por Teon es-
mirneo con el titulo De la decena., Mems &
xades 3y Boecio (a) dice ; que por el amor
que Pitdgoras tenia al ndimero :decenario
constituyG Architas . pitagdfico diez pre-
dicamentos. Todo esto prueba suficiente-
mente; que: Pitdgoras no usase solo el nti-
mero 'quaternario, sino’ que siguiese co-
mo todos losdemas el decenario. Un pa-
sage de Boecio:al fin del primer libro de
la geometria baxo el titulo -Euclidis Me-
garensisiGeometria ab Anitio Severino Boe-

 tio translata,nos refiere lalinstitucion del

abaco inventado por los pitagdricos,y ha
hecho 'creer @ muchos que estos hubiesen
conocido: ¥~ usado las- cifras;; y laaritmé-
tica;arabiga. ,; Los: pitagdricos:, dice Boe-
»5Clo ; para no-engafarse en las, multipli-
,, caciones,en las particiones,y en las me-
,» didas (asi parece que deba entenderse el
35 podismis) ; como en todo eran muy inge-

) : . sinio-

Abaco pi-

tagbrico.
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;» niosos’, y sutiles, inventaron cierta for=
;» mula que: en honor de su maestro lla-
;» maban Tabla pitagirica ; y ‘que los de-
,, mas dicen Abaco.” Despues de "haber
referido esta tabla, entra 4 explicar el mo-
do como la usaban,y dice que tenian ‘cier-
tos 4pices diversamente formados ; 6 cier-
tos caractéres y que correspondian 4 ‘los
nimeros, y ‘que puestos en diversas lineas
hacian (que resultase ‘mayor, 6:menor ni-
mero: Pot esta tablay y por esta:doctri-
na quieren muchos reconocer entre los
antiguos las cifras que llamamos arébiges,
Cifrasnu- y el uso de la aritmética ardbiga. En efec-

meralesno T A
conocidas t0 €n‘muchos codices antiguos se ve una

delos pi- tabla con las cifras aribigas bastante bien

tagoricos,

aquella tabla deduce Boecio , quieren mu-
chos ‘que plenamente convenga 4 nuestro
modo de contar. ;Pero es realmente asi? ¢y
de aquella tabla, y de aquel pasage puede
inferirse: claramente el uso de las cifras ,
y de la aritmética ardbiga? Tres copias di-
versas he visto de esta tabla,sacadasde tres
-diversos codices antjguos ;uno de la Vatica-
na del siglo X, ntim. 3123 ,otro de la Ot-
toboniana Vaticana del XIII, ndm. 1862,

v

expresadas ; 'y la doctrinaique del uso de

Libi L. Cap. I, 75
y ¢l otro de laBarberina del XII, ndm. 8 30,
y todas tres enteramente diversas del aba-
co comun , 6 dela'tabla impresa‘en la edi-
cion de Basilea, y tambien' todas discres’
pantes entre si, y de ningun moedo coe!
rentes con la adjunta doctrina del mismo
Boecio. Se ven en ellas en la ‘primera 1i-
nea nimeros semejantes 4 los ardbigos ;
perd en las otras no se encuentran’ mas
que los romanos, con alguna letra, que
puede parecer griega , y con ciertos signos,
que son  para nosotros ininteligibles. Log
niimeros de la primera linea estan acompa<
flados de ciertos nombres, como Igin , Asn-
dras, Ormis , Arbas , Quimas , Caltis, Ze-
nis; Zemenias ; Seelentis, que en 'parté son’
drabes,y en parte hebreos,y fp'ue'déﬂ ‘cre<
erse alterados por los drabes’; ‘pero ne’ tie:
nen la mas minima semejanza conlos grie-
gos. Elmismo 6rden, y la colocacion de los
nlimeros de la diestra 4 la‘siniestra mani-
fiesta desde luego un origen oriéntal. Y to-
do prueba que la-tabla descripta en los cg>
dices de Boecio ciertamente no es de los
discipulos- de Pitigoras, ni aun del mismo-
Boecios sino introducida posteriormen-
te por alguno que habia recibido-de los
Tom. VII. K dra-




7 Historia-deas.ciencias.
4rabes ;& de los hebreos:sus discipulos, las
c1ﬁras arabmasl.Eq efecto en- otros: codia;
ces 1o sesven tales cifras;sino solo los cas
ra{teres romznos-;ﬁomo de algunoslo ase-
gura Wallis (), y'como s¢ observaen una
tabla; semejante; que se.vé enlun codice
derla-Laurengiana »yi contiene, no laiobral
de Bgecio, de ique. ahorphablamos; sino:sin
pequefia geometria con el titulo 'Liber de
Geometria, pero harto,mas extensa que la
1mprcsa -epriquecida con figuras gmmﬁ:-
tricass i ratimentdda, contres libros. ¥o:si
al, grm@p;o dﬁlﬁfﬂlba eitado: codice de la
Barberina se juntan @ aquellas notas, y«é su
alterado\.nombre. oriental las .corfespon®
dientes letras griegas , conto, me hace: ob=
servarel, celebrs: ;abatei Marini.en yn: pa=
pels Sy 051 €5t0-00: prueha que «le: lalef:tras
griegas se-hayan: derivado los nlimeros ard~
bigos ,-eomo han; pretendido Huet (A)y.
algun-otro;5ino; solo:queiel copiante quix
so marifestarosu-efudiciony haciendo wer
que sabia- CI'I.IGICS eran! 1qs szgnos 'griego$

quc
(a) In Alg toni. II, p H (Ji};? .DEW?:’:-?:
:mmg propi IVa: mols 1og o

que correspondian -4 aquellos nimeros ; .
puesto que en todo lo demas de aquella ta-
bla no se hallan -usados los caractéres grie-
gos , ni_se ven mas -que: los.romanos. Ni
puedo . ‘comprehender .coma. haya quien
quiera decir que la doctrina que se trae de
Boecio pueda adaptarses 4 la- aritmética
arablga :Como en esta seré posible espar=
cir como polvo:aquellas notas en las mul-
tiplicaciones, y en las particiones,scomoél
dice que lo hacian los p1tag0r1cas’ ¢ Que
dirémos despues. del dillgentc eximen que
él exige, para saber 4 que pagind deben
afiadirse. los digitos:; O:bi¢n sean las uni=
dades; 4 qual los art;culos 0 -las: decgnas?
: Que de aquellos multiplicadores singulas
res,decenos, centenos , &c. y.de sus diver:
sos digitos y articulos? ;Que uso! podrémos
nosotros hacet de toda estadoctrina én las
multiplicacionesy. particiones?; Como'se
puede adapta'r unassola linea de todo aquel
pasage 4 nuestro modo de.contar? Quan-
to mas examino todas las: palabras del tex-
to-de Boecio, tanto:mas lo:encuentro mal
entendido de quien quiere’ reconocér en
él la aritmética arédbiga. En mi concepto
es'unia prueba evidente de no haber ha-
K2 bla- .
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blado de ella Boecio el ver que san Isido-
¥0, que habia visto sus obras , dice (a) ,que
las letras entre los griegos componen las

palabras, y forman los niimeros, pero ja-

mas dice ¢osa alguna de las cifras;que Be-
da erudito. aritmético , y versadisimo en
las obras de Boeaio, habla de los niimeros
y de las notas numéricas, pero solo de las
siete letras romanas con las sabidas com-
binaciones, y nada: dice de las cifras vul-
gares, nada del referido pasage , que cier~
tamente hubiera debido citar, si contuvie-
ra una doctrinaenteramente diversa de la
explicada por él en sus optisculos aritméti-
€ossy que ninguno en'suma de quantos
despues de Boecio escribieron de notas ro-
manas y de aritmética, hizo jamas men-
cion detales  cifras , ni pensd en referir
aquel pasage. Eb ver un ndmero hora di-
gitoy hora articulo'; 6 , como explica el
mismo ‘Boecio, hora unidad , hora dece-
na, ha preocupado 4 aquellos escritores,y:
les hd liecho/creer que reconocian en ellos,
como en nuestras cifras; ‘el mismo ndmes<
1o clevado # decena con la afiadidura “de
0 ' un

“{a) - Orig. Iib. T, c. 111,

Lib. 'I- C(ZP. II. - 77
un cero, y & centena con dos. { Pero quan
diverso es ¢l sentido de Boecio, y quan
distante de nuestra psdctica la doctrina
para nosotros inutilisima, y para los an-
tiguos no muy importante de to_d? aquel
largo pasage! Esta parece solo dirigida 4
ensefiar donde deban ponerse en los di-
versos multiplicadores y multiplicados las
unidades y las decenas, d los digitos_ y los
articulos, y quesiel 2 por exemplo se
multiplica por diez serd digito en las de-
cenas, y articuloen 1a$ centenas ; pero si
se multiplica por ciento ,serd digito en las
centenas y articulo en los millares , y asi
en todos los demas; doctrina que tal vez:

.podria contribuir 4 la inteligencia de 1a

aritmética digital, en que se ocupaban los
antiguos, como se ve en Beda (@), y en
otros esfritores , pero que nada sirve para
la doctrina prictica de las multiplicagiones
¥ particiones, ni para el buen uso de Ia tabla
pitagbrica, como la explican otros escrito-
res,y como la conocen todos-comunmen-
te. Asi que parece poderse concluir sin no-
ta de temeridad, que no ha sido bien en-

. ten-

{a De log. per gest. dig. &e. b

.
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tendido de aquellos escritores el pasage de
Boecio, ni justamente explicada, ni tal
vez entendida del, mismo Boecio la tabla
pitagbrica, 4 la qual de ningun modo le
conviene su adjunta doctrina ; lo que no
podrd causar mucha admiracion 4 quien
tengaalgun conocimiento de las obras de
los latinos en estas materias. Pero sea co-
mo se fuese por este pasagede Boecio,
como por otros de otros escritores , podes
mos ver, que si los pitagdricos no son los
inventores de nuestras ciras , 4 ellos cier-
tamente debe referirse la invencion® del
abaco, que tanto ha servido para las ope-
raciones de la aritmética, y que & Pita-
goras , y 4 los pitagdricos es deudora
aquella ciencia de sus mayores progre-
s0s. No hablaré de las obras aritm¢éticas de
Telauges (a) , de Architas , y de otros pitas
goricgs , referidas por Fabricio (£) , que
ciertamente habran contribuido 4 :hacer
mas comunes las luces de aquella cien-
cia, pero que se han perdido ya. Todavia
yemos- en Platon , tambien sequaz de la
' doc-

(2) Suid.in Thel. (b) Bibl. gr.lib.1L,c. XIIL
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doctrina de Pitdgoras , en quantas sutiles
y dtiles ‘combinaciones ‘se habian inter-
nado ya en aquel tiempo las especulacio-
nes de los aritméticos. El célebre’ drabe
Alkindi, que escribio mucho sobre la arit-
mética, nos did'una obra en particular so-
bre los ‘nimetos armdnicos referidos’ por
Platon en su_Timeo (a): y este adémas en
el Teeteto y ‘en otros muchos didlogos hace
ver como se poseia entonces la doctrina de
las proporciones,y de muchas pperaciones
numéricas. Tambien Aristoteles, aun en
obras donde menos, parece que 'debian’es-
perarse, hace freqiientes alusiones 'y lla-
madas 4 las doctrinas aritméricas, y nos
manifiesta ‘con'- bastante claridad -quan co-
nocidas y comunes:fuesen 'ya entoiices en-
tré los griegos suslector¢s. De todo esto
con razon podra inferirse, que ya enton-
ces daria aquella cieficia digna materia pa-
ra-muchos: libros" de “historia’, como' en
efecto’ sabemos  haber escrito algunos Eu:
demo:y* Teofrasto (¥):"Pero ‘la” primera
ebra que teneémos, realmente digna de lla-
marse aritmética, se escribio.despues de

; R ; Eu-
(@) Arab. phil. bibl. () Laerz. in Théaph.

i
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Eudemo y Teofrasto , y son algunos li-

Euclides- bros de los elementos de Euclides (&),

Archime-
des.

los quales versan sobre esta materia , y
prueban quanto se hubiese adelantado ya
en aquel tiempo esta ciencia, quantas in-
geniosas y ttiles combinaciones se hubie-
sen hecho sobre las propiedades de los di-
versos numeros , y de las varias propor-
ciones , y- iz los muchos resultados que
se derivan de ellos, y quantas justas y
prudentes reglas se hubiesen prescripto
para encontrar los niimeros que se busca-
ban, y contar las cantidades propuestas.
Archimedes dio poco despues una cla-
ra prueba de los progresos deaquella cien-
cia. Su Psammite , 0 sea del ntimero de
los granos de arena, esun esfuerzo de la
aritmética, en que para desengafio de los
ignorantesen tales materias, que creian no
haber nlimeros bastafites para expresar la
cantidad de los granos.de arena gie se en=
cuentran en las playas del mar, prueba que
aun quando estuviese lleno de tales- gra-
nos un espacio mayar que todo el uni-
ver-

(ay VL, VAL, IX.
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verso entonces conocido, el quinquagesi-
o término de una progresion decupla as-
cendente hubiera sobrado para expresar la
buscada cantidad. Vigor y solidez de in-
genio se requeria en Archimides para lle-
gar 4 tales determinaciones, pero tambien
era menester no poco primor y perfeccion
del arte para poder conseguir tanta exac-
titud ; y una tan vasta y dificil operacion
smanifiesta los muchos progresos y adelan-

tamientos que’ habia hecho ya la aritmé-

tica. En este estado de perfeccion del ar-
te procurd Eratostenes afiadirle la facili-

‘dad en las operaciones, € invento un ta-

¥

‘blero aritmético , mencionado por Nico-
maco (@) y por Boecio (£); que con razon
puede ser tenido como la primera inven-
cion de la aritmética instrumental. Este
tablero es una tabla de ndimeros impares,
con la afiadidura de divisores comunes y
compuestos , para distinguir los nimeres
primeros'y simples, de los segundos y com-
puestos ; operacion ahora comun, y de po-
ca utilidad , pero entonces no poco subli-
Tom.VII L me,
@) Arithm. () Arithgidibi ], e XVIL
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e,y siempre muy ingeniosa. A esta-inp

vencion de Eratostenes:hizo sus-anota-

«&iones aun en el siglo pasado’ Juan' Fe-

llo obispo de Oxford , como: dice Fabri-

cio (@), y mas recientemente trabajo. no
A . & R

poco sobre la misma el docto matematis

" o Pell, como se comprehende por una

carta de Leibnitz (4); lo.que prueba quan-
ta estimacion se hubiese adquirido: aquel
tablcro de EratGstenes derlos. jusros conae
cedores de; las prendas matematicas.: Pero
por gr:mdes que fuésen los; méritos en la
aritmética de. Euclides', de Archimedes y
de Eratostenes , el que obtuvo:la mdyor
celebridad , el que-de algun modo. es lla=
mado por antonomasia el “aritmético , 0o

Nicoma- g5 otro que Nicomaco. escritor:de tiemy

po_ingierto , pero que puede decirse de
principios de la era christiana. Los co»
mentos. € ilustraciones de los griegos ; las
traducciones , compendios, y, tambien am-
pliaciones 1y explicaciones+de  los. pocos
Iatinos que podian entenderlo, y de los
érabes , harto:mas inteligentes que los la;-

- VI w0 ti-

TRy Bl gr isTINT T C’XXI §iﬂ. (‘b) Ad
Oidumburgezy Augan074. -

# .r
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tinos en tales materias , son una evidéfire
prueba del aprecio en que fueron tenidas
de'todos las obras aritméticas de Nicoma:
0. Y 4 la'verdad aunque ahora sea poco
importante su doctrina, causa mucho pla-
cereloobservar el ingenio de los primeros
filosofos griegos, que supieron formar tan:
tas y tan gracibsas combinaciones de nis=
meros pares € impares, primeros y segun-
dos , simples y compuestos, perfectos!é
imperfectos ) y tantos otros diversos, pros
ducir tantos y tan curiosos ntiméros poli
gonos , encontrar tantas proporciones, y
descubrir en todo tan agradables, y tan
sutiles -y maravillosas propiedades. Mas
util y mas ventajosa para el adelantamien:
to de la:aritmética ha sido la doctrina de
Diofante , el -Leibnitz , 6 el Newton de
los antiguos en esta parte. El no se pone
como Nicomaco 4 explicar la propiedad
de’ los niimeros diversos ; sino que supos=
niendo en breves definiciones las doctris
nas tedricas de los aritméticos, pasa 4 la

- prictica, y'corre répidamente de qiiess

tion en gliestion ; decidiéndolas todas con
solidez .y agudeza.de ingenio 'y espar-
c1cndo copiosas: luces para resolver otras
4 Lz mu-

Diofante.




