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diculdriter dimissus inc.
iy ey centro in chordanm FD
ek i : ividit, et arcumab ipsa subten-
o ik éuncturr_x B, quum sit in centro,
B i punctis F, D in circomferentia
pendicu]a”)- deinde quum recta BG sit per-
s rr]::dI:‘D" omnia ejus puncta zque dis-
Az g)nd‘ ictis punctis FD (204)+ aliter enim
= -centt!:) icularis non esset, aut-punctum B
¥ Ci[;os:tum non zque distaret 2 punctis
ot mitcumferenpq sitis , contra id quod in
ponitur; eruntigitur tam linea FD
arcus FGD bifari; i 57
sbitCo 1ariam sectl. :
ot 4 el;olil I. Recta qualibet per.centrum
3 » €t chordam xqualiter dividens,
em perpendiculari o
b ol g lariter secat. Nam 'omnia ejus
ool zrit utrinque distant ab extremitatibus
Simiiite; ) Itaque 1psi perpendicularis (294).
i eé:'t;_l super chordam perpendicula~-
et o » tfariam dividit, transibit per cen-
G enim in'zquales partes eam secet,
e b Xtrema puncta zque distabunt 2
i rsectionis; et quum sit ipsi perpen—
. » OmMnia ejus puncta utrin d
rius pufctis zqua is e
Brer i que debent distare: transibit ergo
e m, quod'est unum ex punctis 3 pra-
~ éumf'erennz :gui: distans. '
§ . Corol. 2. In'eodem, aut zqualibiis cir-

culis, ch
i tcn"cri.::f: #quales respondent arcubus zqua-
H Iceversa arcus zquales chordas ha-

bent zquales:

in :
dae zquales verd dant tam chor-

ua in
quam arcus inzquales. Insuper aquales

cordz xqué d. 3
- : Istant a 3 i C
; ht‘ X CentrO, 1na:(1ualcs vero
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406 Corol. 3. In eodem , aut zqualibus se-
micirculis majores chordz proximiores sunt cen-
tro, atque €0 majores, vel minores sunt arcus,
quo majores, aut minores sunt chordz, et vice-
versa.
307 Corol. 4. Chorda diametro parallela in-
tercipit arcus hinc illinc 2quales inter ipsam et
diametrum comprehensos: hoc ex natura pa=
rallelarum , quz ubiquz distare debent zquali-
ter , satis manifestum est. Quod pariter de qua-
cumque circuli portione 3 parallelis utrinque in-
tercepta dicendum erit.

o8 Probl. 1. Per tria data puncta, non in
directum posita, circulum describere. Solut.
Sumantur (fig. 4) tria qualibet puncta A,D,F,

uz duabus rectis AD, FD conjungantur: hx
erunt chordz circuli describendi. Jam bifariam
dividantur (297): et ex puncto B concursus
utriusque linex BM , BG bifariam chordas di-
videntis, ducatur circulus ACFD; hic transibit
per tria puncta data, ut est manifestum.
;og Probls 2. Datum arcum bifariatn divi-
re, sivé dati arcus cenirum invensre, Solut,
PDucatur chorda arcum subtendens, eaque bi-
fariam dividatur per num. 297 : recta perpen=
dicularis dividens chordam ; bifariam divider et
arcum , ac per centrum circuli, cujus est.arcus,
trinsibit. Ut autem in recta punctum centro
respondens inveniatur, aliud punctum 2 duo-
bus diversum sumatur, atque ut in praced.
probl. operandum. i !

310 Defini angulus, cujus vertex in centro

circult est, vocatur angulus ad centruni: quod
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si ad peripheriam vertex anguli jaceat duabus
chordis formatus, dicitur angulus segmenti,
sive angulus inscriptus ; nihil tamen vetat quo-
minus angulus ad peripheriam vocetur, uti
frequentius audit.

311 Theor. 2. Angulorum segmenti mensura
est dimidius arcus , cui insistunt. Dem. Sit dia=
meter FB (fig. 6) cui ducatur chorda parallela
ED. Deinde ducatur secans ACE, quz cum
parallela ED faciat’ angulum ad peripheriam
AED: mensura anguli ACE, qui estad centrum,
erit arcus AB (289): sed angulus ACB zqualis
est angulo FCE, utpott ad verticem opposito
(290); et angulus FCE aqualis angulo AED,
quippe alterno; ergo omnes habent eamdem
mensuram , arcum scilicet AB. Quod autem AB
sit dimidium AD, sic demonstro. ED, FB sunt

rallele per constructionem j ergo arcus BD=

E (307): at FE=AB, quum sit uterque xqua-
lium angulorum mensura, ergo AB=BDj;et to-
tus AD duplus' AB. Mensura igitur anguli AED
ad peripheriam est dimidium arcus, cui insis-
tit. ‘2. Ne tamen demonstratio singularis- vi-
deatur ad casum, in quo per centrum transeat,
ducantur aliz rectz HE, GE eodem intervallo
AB, ita ut faciant angulum HEG duplum prz-
cedentis AED. Jam quum mensura anguli AED
sit dimidius arcus AD, ejus dupli mensura erit
totus arcus AD: at ex constructione arcus HG
est duplus ipsius' AD; ergo mensura. anguli
HEG est dimidius arcus HG. -

.~ Pari methodo ostendam anguli DEG men-

suram esse dimidium arcum GD 5 nam per cons-
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tructionem DEG=HEA:at hujus mensura est di-
midius arcus HA ex num. 1 hujus theor. quum
linea ACE per centrum transeat; erit itaque di=
midius DG mensura angul. DEG.

312 Corol. 1, Angulus ad centrum eidem
arcui insistens , ac angulus ad peripheriam, hu-
jus duplus est. Nam huojus mensura est dimi-
dius , alterius integer arcus, cui insistit.

313 Corol. 2, Angulus diametro insistens rec-
tus est: ejus enim mensura est quarta pars peri=
pheriz , quz anguli recti est mensura (289)
Angulus verd insistens arcui, semipeﬁphena ma=
jori, est obrusus; semicircumferentia minori , est
acutus; ut ex ipsis terminis est manifestum.

314 Defin, Si diameter ACB (fig. 7) semper
sibi parallelus ascendat ad extremitatem radii
CF, qui ipsi perpendicularis sit, evadet zangens
DE; quod ad quascumque lineas eodem modo
supra radium collocatas extendi debet.

315  Corol. 1, Tangens extremitati radii per-
pendicularis est; in neutram enim partem in-
clinat, Deindé quum AB: sit parallela DE per
constructionem, et ACF , BCF recti sint, etiam
DFC, EFC recti erunt.

316 Theor, 3. Tangens in unico puncto circu-
lum tangit. Dem. Ducantur recte CD, CE, aut
quacumque alia inter ipsas, donec cum FC
concurrant; reliquz omnes sunt obliqua. res-
pectu FC, quee est perpendicularis; ergo ma-
jores ipsa; ac proind¢ extra circulum cadunt;
ergo DE, FC solum ‘in puncto’F concurrunt;
ac proind® unum tantum est punctum con=
tactas.
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317 - Corol. 1. Tangens circulum non ingre-
ditur: quum enim in puncto solum concurrant,
ac veluti deosculentur, alia extra alium est.
Hinc inferre licet globum perfectt rotundum,
qui sphera dicitur, si supra planum perfectum
jaceat, ipsum in unico puncto contingere ; quod
hic insinuare suficiat, nondum przmissis no-
tionibus plani , et sphxrz.

318 role 2. fnter circulum, sive sphe-
ram, et tangentem infinitz curva duci possunt.
Hoc quod &s‘tradoxum videtur, exemplo osten-
di potest. Nam supra tabulam, qux perfecte

lana sit, possunt superponi globi semper ma-
jores in infinitum, quin umquam cum plano
tabulz confundantur: globi autem impositi, et
crescentes in infinitum, tot curvx sunt inter
primum globum et planum, seu tabulam ductz,
quz veluti tangens,, et circulus considerari pos-
sunt. Magis adhuc sapit paradoxon, angulum
3 tangente et peripheria factum, qui angulus
contactus dicitur, minorem esse quovis mini=
mo angulo rectilineo. Nulla enim recta duci
potest inter circulum, et tangentem , Ut est ma-
nifestum. Nam recta quzcumque ducta inter
utrumque circulum secaret, adeoque extra an-
gulum esset: hoc autem asingulari natura cur-
varum repeti debet. :

319. Theor. 4. Anguli a tangente, et chorda

effecti mensura est dimidins srcus a chorda in-
terceptus, Dem. Sit tangens AB (fig. 8) qux cum
chorda CD faciat angulum BCDj;; dico hujus
anguli mensuram esse dimidium arcus CD. Du-

catur ED parallela tangenti AB. Angulus BCD
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=CDE, nam alterni sunt+'et anguli CDE men-
sura (311)est dimidius arcus CE=CD, utpote
a parallelis comprehensi (307): “erit igitur di-
midius arcus'CD ‘mensura anguli BCD.

2./ Si angiilus 3 tangente’, ‘et chorda effectus
major esset recto, ut BCE,etiam ostendo il-
lius mensuram-esse dimidium arcum CDF. Nam
anguli BCD:mensura est dimidius arcus CD, ut
prius demostratum  est vanguli etiam DCF
mensura est-dimidius arcus'DF (311); ergo to:
tius ' BCF measura erit dimidius arcus CDF.

-+ 320 Problisr. Ad datum in peripheriapunc<
um tangentem ducere. Solut, Sit datum pune-
tum F (fig. 7.); ducatur radius CF ; huic radio
ducatur perpendicularis'DE{(295), hxc eric
tangens, Demonstratio deducitur ex num. 314.

321 'Probl. 2. A dalo extra circulum punc-
10 2psi tangentem ducere. Solut. Sit datus cir-
culus FG {fig." 9.}, cuiducenda sit tangens &
puncto A, Ducatur 2 centro C ad punctum A
recta AGCy quabifariamedividatur. (297) in E.
Cenn:o E duc alium circulum AG; hic alterum
secabit in’purctis F , G per' hac puncta du=
cantur rectz AB; AD;; h# erunt tangentes cir=
culi; FG. Dem. Ducantur radii' CF, CG;anguli
AFC, AGC sunt recti, nam insistunt diametro
AC (313): erunt igitur, AB;AD perpendicu=
laris radiis CE, CG: ergo-et tangentes (315)s

322 Theor, 5i Anguli A (fig. 10.),qui fit
extra centrum @ duabus chordés BE, CD seitn-
wicem secantibus, mensura est dintidins arcus
BC,plus dimidiom arcus DE:: Dem.Ducatur EF

parallela :AC. Angulus A=E (299), quippein~
TOM. I. 15
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ternus et externus adeandem partem: af med=: -

neuli E et  semisummai arcus; BE 5 ec
:grl;ﬁsuamﬁla hac 2qualis est dim-i_dio Aarcai BO
+CF: et substituendo pro_GE,_‘xqma’lc_m DE
(307), erit mensura anguli A, %.BC-—:—?—})E;
323 Theor.6 Anguli A (fig 11.); & duabus
chordis extra. cirenlum. effectiymensura est di=
midium arcus BC, minus dimidinm arcus DF:,
Dem. Ducatur DE parallela BEzangulus EDG
=BAC; sunt enim internus, -et externus: axl.
eamdem: partem inter secantem: et pgrallle[as
(299): at quum anguli EDC mensura it Bﬁ ;cr:-:
cus EG (311), erit etiam mensura anguli g
Rursus 2 EC=% (BC—BE) et 1?E=FD. (3@.7.3‘.
ergo mensura anguli BAG est 3 (BS]—-FD). b

§. IV,

 Linearuth, conjunciio in figirassl .00

324 Defin 1. Linez e_xtr’emitati'bu;;— conjun=
ctz figuram. efficiunt, Hinc figuram' dicimus
spatium nndique lineis clansur. Evidensautem
est duas tantum lineas rectas spatium claudere
fion posse. Unde ! tres: minimum linew ad fi-
guram requirnntur, et hzc figuradicitur triag.
gulum: quatuot habet quadrilaterym ,;;lulnqug
pentagonum, sex. hexagonunm, scptem feptagos
stum- etc. Polygonym nomen genericum. est,
quamvis figuram. designans pluribus laten'b%s
compositam. Circulum veluti polygonum infi-
nitis lateribus constantem concipimus, In pras
sentia triangulum considerabimus , et quident
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rectilineum : hoc enim solum ad longimetriam
pertinet, o [ ieeed

325, Defin. 2. Basis trianguli frecuenter di-
citur linea, quz inferins est. Potest tamen ad
libitum quodlibet latus. pro basi assumi. Spa-
tium lateribus comprehensum, area trianguli
appellatur, Angulus basi oppositus wersex
trianguli est, Linea autem normaliter ducta 2
vertice ad basim est mensura altitudinis trian-
gulis Potest etiam extra. basim sumi, producta
nimirum basi ut & vertice perpendicularis du-
catur, quod in triangulis obliquis omnino, fieri
Becesse est.

326 Defin, 3. Triangulum considerari po-
test vel in lateribus, vel in angulis. Et 1. qui-
dem juxta triplicem diversitatem laternm tri- -
plex etiam nomen sortitur. Si latera omnia
zqualia;sint, dicitur wquilaterum: duobus tan-
tum lateribus zqualibus constanti isesceles no-
men inditum est: scalenum verd appellant, quod
tria latera inzqualia habet. Ab angulis ctiam
triplex nomen emanavit. Rectangulum dicitur
triangulum, quod uno recto constat: obtusan-
&ulum, quod obtuso: acutangulum, quod tres
augulos acutos habet, Manifestum erit ex seq.
theor, triangulum rectilineum wnum ‘tantum
angulum rectum, aut obtusum habere posse.

327 Theor. 1. Tres anguli cujuscumgue
trianguli @quantur duobus rectis : atque inde
corummensuraest scmiperipheria circuli. Dem.
Cuilibet trigngulo circumscribi potest circulus
(308); ‘adedque omnes anguli erunt inscripti
circulo, totamque peripheriam comprehendent:
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at angulorum’ circulo inscriptorum fiiensura est
dimidium arcus, cui insistunt (311, erit ita=
que dimidium circuli mensura trium aﬁgu,lbrum.
Semicircumferentia verd est summa ‘daorum
rectorum (289): ergo in omni triangulo’ angn-
lorum summa zquatur duobus rectise” -

328 Corol. 1. Datis ‘ducbus angulis in
triangulo , tertius manifeste dedugitur. - Uno
aqutem dato, summa duorum reliquorum est
differentia inter datum’, et duos fectos. Ideo
ex 180 gradibus‘ detracto valore ‘dato), resi-
duum erit valor unius, aut duorum simul an-
gulorum, prout duo, aut unicus cogniti fuerint

329  Corol 2. Angulus externus ( fig. 12.)
ABD zqualisest duobus internis oppositisACB,
CAB. Nam ABC cum ABD est! duobus rectis
xqualis (287): at etiam’ cum BAC, et ACBsi-
mul facit duos rectos: érgo Ay et G simul
zquantur ABD. Hac demonstratio iterari po-
test cum quolibet angulo, productoextra trian=
gulum latere. !

330 Theor. 2. In triangulo. 1. Si duo, ant
omniia latera sunt equaliay anguli his op, 0sits
sunt equales. 2. 5i anguli sunt aquales, latera
angulis opposita sunt equalia. 3. Si inequales
anguli, majori angulo majus latus opponitur.
Dem. TrianguloABC (fig. 13) circomécribatut
citculus. 1. Si latus AB=AC;arcus ab ipsis
subtensi erunt aqnales (305): ergo etiam an+-
guli, qui ipsis insistunt erunt zquales, quum
eorum mensura it dimidium arcim xqua-
lium. Si anguli sunt zquales, equalibus ar-
cubus insistunt: ac proindg Jatera, qu sunt
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cerdz talium arcuum , erunt zqualia. 3.Major
angulus majori arcui, minor minori insistere
debent: ac proinde chordz, sen latera, erunt
respective majores, aut minores.

331 - Corol. In triangulo =quilatero omnes
anguli sunt inter s xzquales; et viceversa, quum
anguli sunt inter se zquales, triangulum  est
equilaterum, Nam si circulus eidem circumscri-
batur, zquales erunt arcus, quibus ‘issistunt
anguli, sichorda sunt zquales; et contra, si
anguli sunt zquales, debent insistere arcubus
zqualibus, ac proindg eorum chordz, seu la-
tera trianguli erunt 2qualia. In triangulo au-
tem isoscele anguli lateribus #qualibus respon-
dentes zquales sunt: ac ubi latera zqualia fue-
rint, anguli ipsis opositi xquales erunt, et
triangulum isoscele,

332 Theor. 3. Siin duobus triangulis latera
equalia sunt, omnind equalia_erunt. Dem. Si
cuilibet triangulo circumscribatur circulus (fig.
13 et 14), latera 2qualia erunt chordz xquales
talium circulorum , ac proinde divident circu-
lum in tria segmenta respective zqualia (305)
ergo circuli circumscripti erunt xzquales, et
tota triangula zqualia.

333, Theor. 4. Si duo triangula habuerink
duo laterarespectivé @qualia, (quz homologa
dicuntur) ez angulum ab ipsis lateribus equa-
libus comprekensum equalem  tota irian, gula
erunt equalia. Dem. Superimponantur trian-
guli latera zqualia AB super @b (fig. 13 et 14)s
ita ut punctum A incidat in 2. et B in b.
Quoniam anguli A, 4 sunt zquales, cenversis
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triangulis ad eamdem partem, latus AC inci:
det in ¢, quum vero hzcduo latera ponantur
xqualia , non poterit unum AC incidere in al-
terum 4c, quin congruente jam puncto A cum
a4 etiam C congruat cum ¢: ergo tota trian-
gula congruant necesse est; adedque zqualia
sunts:

334 Theor. 5. Siin duobus triangnlis (fig. 13
ev14) ABC,abcduo anguli sint respective equa
les, A=a,B=b, et ununex lateribus AB angn-
lis respectivé equalibus comprehensitm, laters
alterius ab @quale, omnia pariter erunt equa-
lia. Dem. Concipiatur latus AB superimponi
lateri 2/: quoniam zquales sunt, etanguli A=z,
et B=/, alia duo latera AC, BC super ac bec
cadere debent: sienim extra aut intracaderent,
jam anguli non essent zquales: ergo ineodem
puccto ¢ sibi cccurrent, atque aded tota trian-
gula debent congruere; sunt igitur 2qualia,

335 Defin. Triangula similia (quod ad alias
figuras extendi potesr%ea dicuntur, quorum an-
guli homologi xquales sunt: latera verod diver=
sam habent magnitudinem: Manifestum est,
quamvis figuramaugeri, aut minui posse; mag-
nitudine tantum proportionaliter variata, quin
cetera mutentur. Tunc figurz erunt similes,
non tamen zquales.

336 Theor. 6. Intriangulis similibus, si an-
Zulum angulo zquali imponas, latéra, que his
angulis opponuntur, erunt parallela. Dem. Sint
duo triangula (fig. 15) ABC, 24C xquiangula;
superimponantur in angulo homologo ‘C: linez,
seu latera AC, aC, BC, 4C perfecte congruent;

I TRACTATUS 1L 231
et angulus A=a, et B=j: erit igitur AB pa-
rallela @b (300). Nam anguli A, 2, B, & sunt
internus, etexternus respectu linearum AB, ab.
Eodem modoires procederet, si imponeretur 2
super AplateraBC, /G essent parallela; quia
anguli B ;b internus , et exterfis ad eamdem
partemy: factiva’ linea AB'cadente ‘super dpas
alias, essenvequales. et b
. Ratio' Liftearunty sivé ‘Proportiones.’

3 1 = 3 setn] 1 " L A o1 i

F 337 'Defin. " 1. Liriex' 'sunt 'propdrtig.nalles
iquando’ prima‘est ‘ad: sectindum ut t¢gt1_:x=lfid
quartam ,"quemadmodum arts. 188, et selcl;-f e
numerisjam explicatam’‘ests Hinc interilineas
-proportionalés productiri extremorum xqua-
-le est produc;to-medmr‘ums; ¢t (vicissim ; quum

" -productuin- mediorumsaquale est producto ex-

tremorumn, inter ipsas invénitur proportio geo-
smetrica; Siclinea unius pedis »est;_ad lineain 160
-pedunt; ut linea unius ‘milliarii ad 100 mil-
]la;;g Theot. . 1. |Quatmn dAuo triangula Sunt
similiay latera homo[agazmm-V?rayqrzs'pna!zg.
Demt. - ¥i- Sit! triangulum’ acqu.llateru.m-béBD
(fig. 15.)3 basis BC bifariam dividatur in ,1-;1ti-
que 2 puncto bisectionis ducatur wb para e_l:.{
AB. Triaiigula ABC, 2bC sunt xquiafigiies
nam - angulus: A=a et B=b (299); a?lteénlli's
C utrique’ communis. Jam ‘quum latus'B g
duplum: SO erit pariter AC fiuplum- aC 515
BC=1o:pedibus, aut lineis: cxit =5 Quo
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pariter tenet in alio latere AG respectu 4C
quum sit triangulum zquilaternm. Ecce in nu-
meris latera expressa 1o+ §:: 10t 1§ 4 valores
nimirum laterum AC: 4¢C:: BC: #C. At nu-
meri- pradicti sunt evidenter proFortionalw,
quia: productum extremorum aquale. producto
smediorum: ergo etiam latera uitriusque trianguli,
2. Fac triangulum non equilaterum sed sca=
lenum esse, ut in fig. 16; et parallelam ac se-
care latera in quacumque ratione, putd r: 3;
ita ut Aa, Ce sint tertia. pars suorum Jaternm,
Supponatur latus AB=27, et latus BC=18;
(quivis numeri substitui. possunt , qui. trifariam
dividantur) erit 271 9 :: 18:.6. At hi- numeri
sunt in proportione geometrica: ergo, etiam la-
tera parallela divisa sunt in eademproportione.
In hoc secundo -casn proportionem  transtuli-
mus ad segmenta laterum , qua 2 parallela pro-
portionaliter; etiam secantur; ut est .demons-
tratum, Perspicuitati magis, quam rigori geo~
metrico in hac demonstratione studuimns, ut
sepe. alias ;. tironumautilitati cunsulentes. 3.Ce-
terum hoc etiam modo proportio inter latera
homologa petest demonstrari, ne assumere vi-
deamur,-,qlgod probandum est. Quoniam trian—
gula ABC, aBc ponuntur, similia; erit angulus
C=c, et-A=aj.adeaque. AC, ac erunt paralle~
12 (300): ergo AB: BG:: 4B : Beyqua propor—
tio etiam in-reliquis homelogis. institoi potest.
339.:Schol. In demonstrationibus prajactis
attullimys dimidiam et tertiam partes, ut pro-
portionem generice demonstraremus;, Manifes—
um) autem- est cnicumque naturam.mathemat-
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caram demostrationum - callenti, eas inniti-ra-
tione umiversali- qua ad. casum particolarem
deducitur , ut minus abstracte, et confusé. res
percipiaturs;Quart ‘ex theor, universim dedu-
cendum, in trigngulis similibus latera propor=
tionalia eam rationem inter se_habere, ut si
latus unum, respectu alterius tot habeat partes
aut aliguotas, aut aliguantasyscilicet quzsine
residuo, aut cum residuo- latus dimetiantur;
easdem in altero. respectu sui consequentis de-
bere repetiri. Sic triangnlum 3 lineis visualibus
ab oculo ad lunam, et solem directis forma-
tum, tot habet partes majores in semidiame=
tris ex g, terrestribus, quot parvulum triangn-
lum, in charta astronomi ad ‘normam alterius
descriptum, in: ‘punctis minoribus continebit.
Pariter. in seetionibus 'a parallelis in eodem
triangulo. factisyea ratio inter partes, seu seg-
menta itrianguli invicem comparata reperitur,
quz in partibus proportionalibus totius trian—
guli.invenictur. Exempla adducta satis super-
que id jostendunt. ‘
340 Theor. 2. Si¢triangula latera duo ha-
buerint proportionalia ét angulus a lateribus
proportionalibus interceptus aqualis utraéfguz
Sit 5 triangula erunt similias.. Dem. Sint duo
triangula ABC,25C (fig: 15); ubilatera, AB,AC
sint proportionalia lateribus-ay aC, et angu-
los A=ayerunt anguli in C et.in & zquales,et
bases BC, 4C,, proportionales: ac deinde tota
triangula similia. Nam-anguli in A et 2 ponun-
tur axquales: erunt igitur AB, a4 parallela (300),
quia angulos internum et externum ad eamdem
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rtemi faciunt #quales ergo /etiam ang@li’in fitates secunda¥ationis extrema aut media'sunt.
By eribisunt quales ;'atque adiéd tertius tertio Tn cast nosts, Tt proportio-esset directa ; de=
G‘m‘uéﬁs- utrobique’erit (328) #ac “triangula beret esse’ AB :BC:: BD:'BE; quam sit"AB
et 2quianigula t‘-qt-V’similia , et ‘omria-latera BD :: BE: BC,‘in'qua sunt BD; BE media pro-
homelopd 'pi’o@rtmﬂalia'(g;‘_&):’-f’ [ o #EENSD portionis que” in’ directa’ sumt antecedens et
e 44« . *Corol. 8i récta ‘AD (fig. r7) angulam consequens 'secundz rationis; et AB,; BCfex=+
BAGiinduos angulos zqualesdividat; eamdem : tremd , qilz idirecta erant antecedens et Cofi
sectamBC, angulo” A~ oppositas y dividet in sequens prims rationis, Dem. Ducatur AE et
partes' BD, DC latefibus AB, AC proportiona- DC: triangiila 'ABE, CBD siint similia j ‘dam
tess évsivdividit in partes proportionales; afi> anguli in’Butpote ad ‘verticem 0ppositi’5¢q‘lflfzﬂ-
girliim bifariam dividit. Etenim producta A'in l¢s sunt’(296):in C et E sunt’etiam aquales,
Hyitaur fiat equalis AC, ducatur G: Quoniam qitum insistaht ‘arcui AD,qtod pariter contin=
inresiangulo ACE duo latera sunt‘@qualia,erit git in D'et A') qui insistunt ‘arcui CE (7L )
eoscele, etangalijin Eoet C zquales et angu® . Tateraigitur homologa sunt, roportionalia(338):
lus BAC; utpote” externns , ¥quatur: duobus et AB: BD 1 BE: BC: ¢t altérnando AB* BE=:

2
E'et C (329), ¢t saponitur bi ariam’ divisus: | BDYBC, # st i ! . uuis

sunt igitar anguli C=F=DAC=DAB; et AD; l 343 Corol. 1. In circtilo 'si chorda “diame-
EC parallele (300): ergo AB: AE:BD: DC: trum perpendiculariter secat; ‘quodlibet teg=
etquum AE=AC; eritetiam AB! AC=BD:DC. ' mentum chotda est media’ proportionalis inter
“as Si ponitur BD:DC: AB: AC, quum segmenta diametri, Nam (fig. 18) sit diameter
AC=AE, ‘erit etiam BD: DC::AB: AE, atque AG : ducatur” DE ipsi ‘perpendicularis. Per
AD, EC erunt parallel (338) erit’igitur an- theor. precedy’ AB: BD:: BE:BC. At quum
gulns BAD=E=C=CAD: ergo angulus BAD BE:BF) (303), ipsi substitui potest; ergo AB:
ZCAD et totus BACbifariam’ divisus Fef AD. BD::BD ¢ BC. Eadém demostratio in altero
342" Theor. 3. Die chorde (fig. ' 18) se miu- sepmento’ BE instituit posset. foiotes
3ub secantes in circulo, habent segmenta reck- * 344 * Corol.2. Linea quavis, a2 peripheria
procé proportionalia. Claritatis gratia permit= in diamétrum * perpendiculariter demissa, est
tendam est proportionem ‘tumi’ gsse recipro= inedia proportionalis inter-segmenta diametri.
cam seu inversam, quum due prime: quanti- Fst enim  dimidium chordz, diametrum per-
tates, qux cum aliis duabus ‘comparantur, non pendiculariter secantis, Gt-in przcedenti ‘co-
sunt antecedens, et consequens Prie ratio- ' fol, Hzc linea dicitur ordinata -ad circulum, ut
sy ut in proportione directa; IASIRETOE - BD (fig. 18): pars autem BC, dicitur abscissa.
\ma aut media proportionis : et'similiter quan- Hine deduciturmethodus mediam proportiona-
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lem inter duas, datas limeas inveniendi. Sint
datz linz ; AB,. BC inter, quas media propor-
tionalis queritur :;inngantur_, ut ;in upam AC
epalescant; qux bifariam divisa dabit centrum
circuli ADCE; demum erigatur BD perpendi~
cularis in puncto. concursus (295) utriusque li-
mex: hxc erit media proportionalis quasita ex
demonstratis. | . ¢ e

345 . Corol..3. Quod sia puncto D periphe-
riz chantur Di » DC3 'duoPt;iangulfe A‘]))B,
BDC erunt similia inter se, et majori triangu-~
Jo:ACD. Nam anguli in Bet ADC (313), ut-
poté recti, zquales sunt: angulus’*CAD=CDE,
_?uum arcus CE, CD, quibus insistunt , zqua-
es sint (351); quod pariter extendi potest ad
arcus AD, AE, quibus insistunt reliqui duo an-
guli ¥ quamvis ex @qualitate aliorum homolo-
gorum satis deducatur reliquorum -zqualitas,
Hinc deducuntur ‘sequentes proportiones (tig.
23),AD: AG: AG: Al. Hoc est rectangulum
AIxAD seu AB, xquale quadrato AFG. At-
que etiam ID:GD:: GD : ADj scilicet rectan-
gulum IDxAD, seu DC=GD?:  productum
enim. extremorum aquale est facto mediorum.
Atque hzc est una ex demonstrationibus cele-
berrima prop. 47, lib. 1. Euclidis;: nimirum
in triangulo rectangulo quadratum sub hipo=
thenusa AD, aquale esse quadratis.laterum
AG, DG. Jam enim ostensum est AG>~+DG?
=AIAB+DIxDC=AD2, St :

-+ 346' Theor. 4. Due secantes. AB, AC (fig.
nge’x puncto A :fucz‘:e’, Sunt reci praré propor-

tionales suis segmentis AG, AD, Dem.Ducan-

"OYRACTATUS T, . BF
tur BD, CG; triangula ABD,ACG sunt 2quian-
gula; nam ‘@angulus in A’ communis, in Bet QG
insistant ¢idem’ arcni’ DG (5 £1) : tertius igitut
tertio 2qualis ‘erits Hinc laterum"homologorint
proportio resultat AB: AD::AC: ACyetal~
serando ‘ABACYwAD: AG: o8 =isisieq J53

347 “Gotol. Si' recta ABsit secans ‘et AR
tangens; erit AB+AE:: AE ¢ AGy adeoque tan=
gens est media proportionalis’ inter secantemier
ejus segmentum, Etenim ‘dutctis BE, EG, trian=
gula ABE, AEG sunt equiangila quum angss
fus A communis sit; et anguli-in B'atque E
zquales (311, 319): resnltak ergo proportia sex
quens AB: AE :: AE: AG, Ex hoc® corollarie
deducitur etiam 'methodus”inveniendi’ mediam
proportiondlem inter duas’ lineas ‘datas, ut est
manifestam. © ¥ BDOSLLCYAL AUGIDD

2348 - Probl.. 1./ Datam rectan, aut reclas in
partes partibus alterius proportionales divideré,
(fig. 20). Solut, Sit F G ad" cujus normam aliz
DE, BC dividend sint. Solut. Statuantur'pa-
rallelx pradictz rectz, ac per earum extremi-
tates ducantur AF ;. AGj ita ut fiat trianghldm
‘AFG; deind€a’partibus; in quas divisa'est ¥G,
ducantur rectx ad punctum®A 7 dico pattes; in
quas divisz sunt DE, BGS”Erotimtidnales,essi:
partibus in FG respondentibus. Dem. Trian-
gula ABr, ADi1, AF1 sunt similia: nam angu-
lus in A est communis, in B, D, F sunt 2qua-
les (299): sunt igitur aquiangula, et latera ho-
mologa habent proportionalia; bases nimirum
Br, Dr, Fr. Hzc demonstratio ad cztera ejus-
dem figurx triangula communis est.




