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valeur positive attribuée & m, elle sera comprise entre deux
nombres entiers consécutifs p et p +1. Or on peut écrire
1 \p )_[ n = | P+
o< (o <o
( p+1 = o = 1+p :

et ces inégalités subsisteront quand on fera tendre m, et par
suite p, vers I'infini. Mais on a

1 r 1 P+ 1
o A L 008 L
( p+1 +p+‘l) 14 1}—}-1)’

quantité qui a pour limite ¢, car, p+1 étant entier, le divi-
dende tend vers e, et le diviseur vers 1.
On a aussi

l P+ 1 P
(-1_;-_) =(1+—)>< 1+1).
? P P/
(quantité qui-a aussi pour limite e, car le premier facteur tend
vers e, puisque p est entier, et le second tend vers I'unité,

; e S
Il en résulte que (‘l—l—a) est compris entre deux quan-

tités qui ont pour limite commune e, lorsqu’on fait tendre m,
et par suite p, vers I'infini; donc cette quantité intermédiaire

T =g
(-1—:— E) a elle-méme pour limite le nombre e,

On peut méme faire voir que I'expression proposée tend
encore vers ¢, lorsqu’on donne d m des valeurs négatives. On
a, en effet,

_i —m_ ‘?R m-; ; 1 Mm—1 r]
(i m) u(m—‘ly '—(14_?}1——‘1) X(i+m—-'l)’

quantité qui a pour limite ¢, puisque, m—1 étant positif, le
premier facteur tend verse, tandis que le second tend vers
I'uniteé.
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Lorsqu’un polynome est ordonné par rapport aux puis-
sances croissantes d’une variable h, on peut toujours donner
a cette variable une valeur assez petite pour que le premier
terme du polynome donne son signe & tout le développement.

Supposons d'abord que le premier terme soit constant, et
que I'on ait & considérer le polynome

A+ Bh4+ +Ch2+Dh* + ...+ Np"

1l sagit de démontrer que I'ensemble des termes qui sui-
vent le premier peut éire rendu moindre que A en prenant k
suffisamment petit. En effet, soit M le plus grand de tous les
coefficients, en valeur absolue, a partir de B; P'ensemble de
tous les termes qui suivent A est évidemment moindre que

Mh 4 Mh2 -+ MB® =+ ...+ MI?

ou moindre que
M (b1 .. 1),

expression qui revieni

M T— [+t
“A—n

et tend vers zéro en méme temps que h, et peut par consé-
quent étre rendue moindre que toute quantité donnée, en pre-
nant h sulfisamment petit. Cette expression peut donc étre
rendue moindre que A; et, a plus forte raison, on pourra
rendre I'ensemble des termes qui suivent A dans le polynome
propos¢ moindre que ce premier terme. Donc enfin ce pre-
mier terme donnera son signe A tout le développement.
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Supposons, en second lieu, que le premicr terme contienne
en facteur une puissance de b, et qu'on ait & considérer le po-
lynome

AN+ B - Gl - L - D,
on pourra I'écrire

" (A +Bh-+ Ch* +.. . +PI?).

Or, d’aprés ce qui a été démontré ci-dessus, on pent pren-
dre h assez petit pour que la quantité entre parenthéses
prenne le signe de A; done le polynome proposé aura le signe
de AR, ¢’est-a-dire le signe de son premier terme.

FIN DE I’APPENDICE,
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